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PROGRAMA DE EXAMEN MATEMATICA - BACALAUREAT

PROGRAMA M _st-nat
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

CLASA a IX-a —4 ore/ sapt. (TC+CD)

Multimi si elemente de logica matematica

e Multimea numerelor reale: operatii algebrice cu numere reale, ordonarea numerelor reale, modulul unui
numar real, aproximari prin lipsa sau prin adaos, partea intreaga, partea fractionara a unui numar real; operatii
cu intervale de numere reale;

* Propozitie, predicat, cuantificatori,

 Operatii logice elementare (negatie, conjunctie, disjunctie, implicatie, echivalenta), corelate cu operatiile si
cu relatiile dintre multimi (complementara, intersectie, reuniune, incluziune, egalitate); rationament prin redu-
cere la absurd;

* Inductia matematica.

Siruri

* Modalitati de a defini un sir; siruri marginite, siruri monotone;

* Siruri particulare: progresii aritmetice, progresii geometrice, formula termenului general in functie de un
termen dat §i ratie, suma primilor » termeni ai unei progresii;

* Conditia ca n numere s fie in progresie aritmeticd sau geometrica pentru n > 3.

Functii; lecturi grafice
» Reper cartezian, produs cartezian, reprezentarea prin puncte a unui produs cartezian de multimi numerice;

conditii algebrice pentru puncte aflate in cadrane; drepte in plan de formax =m sauy =m, cum € R.

* Functia: definitie, exemple, exemple de corespondente care nu sunt functii, modalitati de a descrie o functie,
lecturi grafice. Egalitatea a doua functii, imaginea unei multimi printr-o functie, graficul unei functii, restrictii
ale unei functii;

¢ Functii numerice (F = {f: D — R, D c R}); reprezentarea geometricd a graficului: intersectia cu axele de
coordonate, rezolvari grafice ale unor ecuatii si inecuatii de forma f{x) = g(x) (<, <, >, 2); proprietati ale functi-
ilor numerice introduse prin lecturd graficd: marginirea, monotonie; alte proprietati: paritate, imparitate, sime-
tria graficului fatd de drepte de forma x = m, m € R, periodicitate;

» Compunerea functiilor; exemple pe functii numerice.

Functia de gradul I
* Definitie;
* Reprezentarea graficd a functiei f: R — R, f(x) = ax + b, unde a, b € R, intersectia graficului cu axele de

coordonate, ecuatia f'(x) = 0;
* Interpretarea grafica a proprietatilor algebrice ale functiei: monotonie i semnul functiei; studiul monotoniei

S - f(x)

X=X,

prin semnul diferentei f'(x;) — f (x2) (sau prin studierea semnului raportului , X1, X2 € R, x1 #x2);

¢ Inecuatii de forma ax + b < 0 (<, >, 2), studiate pe R sau pe intervale de numere reale;

ax+by=c
* Pozitia relativa a doua drepte; sisteme de ecuatii de tipul Y ,a,b,c,m n pelR.
mx+ny=p

* Sisteme de inecuatii de gradul 1.

Functia de gradul al II-lea
* Reprezentarea grafica a functiei f: R —» R, f(x) = ax’ +bx+c a#0,a b ceR, intersectia graficului cu

axele de coordonate, ecuatia f'(x) = 0, simetria fatd de drepte de formax =m,cum € R.

xX+y=s
* Relatiile lui Viéte, rezolvarea sistemelor de forma { Y ,8, pe R.

xXy=p




Interpretarea geometrica a proprietatilor algebrice ale functiei de gradul al II-lea
* Monotonie; studiul monotoniei prin semnul diferentei /" (x;) — f (x2) sau prin rata cresterii/descresterii:

f(xl)—f(xz)’
X=X
x1, X2 € R, x1 # x2, punct de extrem, varful parabolei,
* Pozitionarea parabolei fata de axa Ox, semnul functiei, inecuatii de forma a’ +bx+c<0 (2,<,>),cua,b,
c € R, a # 0, studiate pe R sau pe intervale de numere reale, interpretare geometrica: imagini ale unor interva-
le (proiectiile unor portiuni de parabold pe axa Oy);
mx+n=y

* Pozitia relativa a unei drepte fatd de o parabola: rezolvarea sistemelor de forma { 2 h ,a, b c,m,
ax” +bx+c=y

nelR.

Vectori in plan

* Segment orientat, vectori, vectori coliniari;

 Operatii cu vectori: adunarea (regula triunghiului, regula paralelogramului), proprietati ale operatiei de adu-
nare, inmultirea cu scalari, proprietati ale Inmultirii cu scalari, conditia de coliniaritate, descompunerea dupa
doi vectori dati, necoliniari si nenuli.

Coliniaritate, concurenti, paralelism — calcul vectorial in geometria plani

* Vectorul de pozitie al unui punct;

* Vectorul de pozitie al punctului care imparte un segment intr-un raport dat, teorema lui Thales (conditii de
paralelism);

* Vectorul de pozitie al centrului de greutate al unui triunghi (concurenta medianelor unui triunghi);

e Teorema lui Menelau, teorema lui Ceva.

Elemente de trigonometrie

¢ Cercul trigonometric, definirea functiilor trigonometrice: sin, cos : [0, 2n] — [-1, 1], tg : [0, =] \ {g} -> R,

ctg: (0, 1) > R;

* Definirea functiilor trigonometrice: sin : R — [-1, 1], cos : R —»> [-1, 1], tg : R\ D > R, cu D =
- {§+kn|keZ}, ctg:R\D >R, cuD={kn |k € Z};

* Reducerea la primul cadran; formule trigonometrice: sin(a + b), sin(a — b), cos (a + b), cos(a — b), sin2a,
cos2a, sina + sinb, sina — sinb, cosa + cosb, cosa — cosb (transformarea sumei in produs).

Aplicatii ale trigonometriei si ale produsului scalar a doi vectori in geometria plani

¢ Produsul scalar a doi vectori: definitie, proprietiti. Aplicatii: teorema cosinusului, conditii de perpendi-
cularitate, rezolvarea triunghiului dreptunghic;

* Aplicatii vectoriale si trigonometrice in geometrie: teorema sinusurilor, rezolvarea triunghiurilor oarecare;

* Calcularea razei cercului inscris si a razei cercului circumscris in triunghi, calcularea lungimilor unor seg-
mente importante din triunghi, calcularea unor arii.

CLASA a X-a—4 ore /sapt. (TC + CD)

Multimi de numere
* Numere reale: proprietiti ale puterilor cu exponent rational, irational si real ale unui numar pozitiv, nenul,
aproximdri rationale pentru numere reale;

* Radical de ordin n (n € N, n > 2) dintr-un numdr, proprietdti ale radicalilor;
* Notiunea de logaritm, proprietati ale logaritmilor, calcule cu logaritmi, operatia de logaritmare;
* Multimea C. Numere complexe sub forma algebricd, conjugatul unui numar complex, operatii cu numere

complexe. Interpretarea geometrica a operatiilor de adunare si de scadere a numerelor complexe si a Inmultirii
acestora cu un numar real;

* Rezolvarea in R a ecuatiei de gradul al doilea cu coeficienti reali. Ecuatii bipatrate.




Functii si ecuatii

* Functia putere: /: R > D, f(x)=x",n e N,n>2

» Functia radical: f: D - R, f(x) = &/x , n € R §in>2, unde D = [0, ) pentru » par si D = R pentru n impar;
* Functia exponentiald /: R — (0, ), f(x) = a", a € (0, ®), a # 1 si functia logaritmica /: (0, ©) —> R, f(x) =
=log.x, a € (0, ), a+1;

* Functii trigonometrice directe si inverse;

« Injectivitate, surjectivitate, bijectivitate; functii inversabile: definitie, proprietati grafice, conditia necesara si
suficienta ca o functie sa fie inversabila;

* Rezolvari de ecuatii folosind proprietatile functiilor: 1. Ecuatii care contin radicali de ordinul 2 sau 3;
2. Ecuatii exponentiale, ecuatii logaritmice; 3. Ecuatii trigonometrice: sinx =a, cosx =a, a € [-1, 1], tgx=a,
ctgx =a, a € R, sin f(x) = sin g(x), cos f (x) = cos g(x), tg f (x) = tg g(x), ctg f (x) = ctg g(x).

Nota: Pentru toate tipurile de functii se vor studia: intersectia cu axele de coordonate, ecuatia f (x) = 0, reprezentarea gra-

fica prin puncte, simetrie, lectura grafica a proprietdtilor algebrice ale functiilor: monotonie, bijectivitate, inversabilitate,
semn, concavitate / convexitate.

Metode de numarare

* Multimi finite ordonate. Numarul functiilor /: 4 — B, unde A4 si B sunt multimi finite;

¢ Permutari

— numarul de multimi ordonate cu n elemente care se obtin prin ordonarea unei multimi finite cu » elemente;
—numarul functiilor bijective f: 4 — B, unde 4 si B sunt multimi finite;

* Aranjamente

— numarul submultimilor ordonate cu cate m elemente fiecare, m < n care se pot forma cu cele n elemente ale
unei multimi finite;

— numarul functiilor injective f: 4 — B, unde 4 si B sunt multimi finite;

» Combindri — numérul submultimilor cu cate k elemente, unde 0 < k < » ale unei multimi finite cu » elemen-
te.

Proprietati: formula combinarilor complementare, numarul tuturor submultimilor unei multimi cu n elemente.
* Binomul lui Newton.

Matematici financiare

» Elemente de calcul financiar: procente, dobanzi, TVA;

* Culegerea, clasificarea si prelucrarea datelor statistice: date statistice, reprezentarea graficd a datelor statisti-
ce;

* Interpretarea datelor statistice prin parametrii de pozitie: medii, dispersia, abateri de la medie;

* Evenimente aleatoare egal probabile, operatii cu evenimente, probabilitatea unui eveniment compus din
evenimente egal probabile.

Nota: Aplicatiile vor fi din domeniul financiar: profit, pret de cost al unui produs, amortizari de investitii, tipuri de credite,
metode de finantare, buget personal, buget familial.

Geometrie

* Reper cartezian in plan, coordonate carteziene in plan, distanta dintre doua puncte in plan;

* Coordonatele unui vector in plan, coordonatele sumei vectoriale, coordonatele produsului dintre un vector si
un numar real;

* Ecuatii ale dreptei in plan determinate de un punct si de o directie datd si ale dreptei determinate de doud
puncte distincte;

 Conditii de paralelism, conditii de perpendicularitate a doud drepte din plan, calcularea unor distante si a
unor arii.

CLASA a XI-a—3 ore / sipt.

Elemente de calcul matriceal si sisteme de ecuatii liniare

Matrice

* Tabel de tip matriceal. Matrice, multimi de matrice;

* Operatii cu matrice: adunarea, inmultirea, Inmultirea unei matrice cu un scalar, proprietati.

Determinanti

¢ Determinantul unei matrice patratice de ordin cel mult 3, proprietiti;

* Aplicatii: ecuatia unei drepte determinate de doud puncte distincte, aria unui triunghi si coliniaritatea a trei
puncte 1n plan.




SOLUTII TESTE

o Testele 1-60 au rezolvare completa.

Testul1
SUBIECTUL I (30 de puncte)
4
1 1
1. a,=a-q" =4-(E) =7 2.x%+5x-6=0=x € {1,-6}. 3. f(x) =log, x + log, x cresci-

toare = finjectivd. Cum f(64) = 8 = x = 64. 4. In multimea 4 = {101, 102, ..., 145} sunt 45

de elemente, din care % = 15 sunt divizibile cu 3. Nu se divid cu 3 un numar de 30 elemente.

2 2
5. Fie M mijlocul lui BC. Avem M(%,%); AM = (4+%) +(%) = AM =@. 6. Fie

M(x, ). Avem (x—=3)i +(y—4)j+(x—=1)i +(y—=5)j =7i+9;,deunde 2x—4=7;2y—9 =09,
M(E,g)
2

SUBIECTUL al II-lea (30 puncte)
lL.a)A’=0xb)L+(a+ 1A +a-0,=5 = a=-1; c) Din b) avem (/, + A)* = I, + 24. Prin in-
ductie, presupunand (I, + A)" = I, + nd, avem (I, + A" = (L + A)(, + nA) = ... = L + (n + 1)A).

2.a)f(1)=0:>m2+8m+ 15=0=>me {-5-3Lb)x;tx, txs+x,= _4Tm:0 < m=0;
c) Dacd m = -5, avem ecuatia 4x* = 20x° + 32x% — 20x + 4 = 0, care este ecuatie reciproca (cu

vvvvv ~5+29

doua radacini: 1 si —1). Raméne 4(x + 1)(x — 1)(x* + 5x — 1) = 0, cu solutiile Xy, = 2

SUBIECTUL al III-lea (30 puncte)
La)f(x)=3"+3x+1;f(x)=6x+3;f(x)=0<= x = —% (punct de minim); b) Avem f des-

1 1 . 1 1
crescatoare pe (—oo, _Ej , f crescatoare pe (—E, oo), min f(x) = f(—Ej = 1 ;0) f"(x)=6>

Je-1
>0, V x € R = feste convexa pe R. 2. a) j f(x)dlen(l+x2)|iz:l;b)F'(x):f(x)>O
1

1 2 3 4
pentru x > 0 = F strict crescatoare pe (0, ©); c) jf(x) dx + Jf(x) dx < jf(x) dx + jf(x) dx <
0 1 2 3

2 4
& [f@dv< [ f(x)dx & In(1+x*) <In(l+ x| < In5< ln% o 5< % (adevirat).
0 2
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TESTUL 2

SUBIECTUL I (30 puncte)
1. Avem o progresie aritmeticd cu ¢; = 1, » = 4. Fie m numarul de termenisin=1+4(m—1)=

—4m—3.Din P22 031 s m@m—1)=11-21= m =11, n = 41. 2. Avem f(x) = 1 +

.Fie3<a<b Avem0<a-3<bh-3=0< < 4
x-3 - a-3

+

= f(b) <f(a) = fstrict

descrescitoare. 3. Fie x € N, x > 3. Avem C"'=C!=x,C =C}, =O€_1)2M. Din

. Obtinem x € {3;4}. 4. 1+C, +C; +C, +C; =
C D

p D=2 g 1-65 £x1+\/6
2 2 2
=2"=16.5.4B: y =—x+ 1 §i~(-3)+ 1 =4, deci C € 4B.
6. AB+ AC = AD, AB— AC = AB+ AE = AF = CB,
unde ABCD si ABFE sunt dreptunghiuri. A B
Atunci [4B + 4Cl =[4Dl =|CBl = 4B - 4Cl=5.

E F

SUBIECTUL al II-lea (30 puncte)

1.a) X = A(a. b). ¥ = A(c. d) c a+c b+d
LA X=A(a,b), Y =A(c,d)=
-3d =3(b+d) a+c

=A(a + b, c + d) € G, deoarece avem si a + b € Z, ¢ + d € Z; b) A(a, b) - A(c, d) =
ac —3bd ad +bc
-3(ad +bc) ac—3bd

dJ =X+ Y=A4(a, b)+ A(c,d) = [
c

]202<:>ac—3bd:0,ad+bc:0:a=b20 saub=d=0<¢

a -b

3b a

S X=0,sauY=0y¢)A=det A =a’+2b* siin #R) avem A :l(

] . Atunci
A

Al e G@%eZ,%eZ©a=il,b:0 sasua=0,b=%1.2.a)xoy=(x-3)(y—3)+3.

Dinxoce=cecox=x,VxeZ=>(e—-4)(x—3)=0,Vx e Z < e=4;b)Pentrux * yavem e’ =
=3.Dinf(3)=0sif(l)=4=a=1,b=-3, f(x) =x—3; c) Prin inductie avem xoxo..ox =

de n orix

=(x—3)"+3.Deci (x—-3)"""+3=3 < x=3.

SUBIECTUL al III-lea (30 puncte)

2
1.a) f’(x)=arctgx+l+xx2 _1-2:;2 :arctgx—ﬁ;b) f'(x)= 1+1x2 _(11+—xxz)2:
2
:LHZO,VXER:fcrescétoarepeR;
(I+x%)
c) b —0 0 +00
S (x) +++++ +++++ 0 +++++ +++++
S | -m2-——— - 0 +++++ ++++ 12
) — 0 —

Functia f'este strict descrescatoare pe (—o, 0), strict crescatoare pe (0, ), iar (0, 0) este punct
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FPRPUNN -
de minim. 2. a) /, =J~de=1n|—cosx||g =1m/5;b)0§x3 r =0<tgx<1=>0<
o CosXx 4
% % tgn+]x%
<tg™x<1=0<l,<I;c) I, ,+1, =jtg" x(tg® x+1) dx:j(tg” x)(tgx) dx = = =
0 0 n+ 0

1
n+l’

TESTUL3
SUBIECTUL I (30 puncte)

1. (x, +x,)" —2x,x, :%—2~(_75j:%.2.y=x+ ly=x*—4x+5= A(1;2); B(4; 5).

2
3.2-5+3=0.4. C =10.5. M(—%, —2) mijlocul Iui BC = MA = \/(1+%j +(3+2) =

= ﬁ_& l+£+£+l:1+\/§.
2 2 2 2 2

SUBIECTUL al II-lea (30 puncte)
0 0O 111

1. a) A=l0 0 0|,4=0; b)B=I1,+A+A4" =|1 1 1]. Orice minor de ordin 2 al lui
1 00 111

1
B este
1

1
1‘:0 sitang B=1;¢) (I, + A) (I, —A)=L,+ A~ A+ A = [, = (I, + A) " = I, - A.

2.a)xxy=(x+1(+1)—1.Searataca(x *y)*z=x*(y*xz)=x+ D+ DE+1)-1;
byx*(-1)=(x+1)(=1+1)-1=-1,Vx € R. Analog avem si (1) *x=-1, V x € R. Observa-
tie. Elementul —1 se numeste element absorbant; ¢) f(x * y)=f(xy +x +y)=xy +tx +y+ 1=

=@+ Do+ D =) -fO)

SUBIECTUL al I1I-lea (30 puncte)
1. a) 1im(x—x+1—l) =limK1+_—lj }—1=e1=1; b) f'(x)z(x—1+lj=1—i2:
e X

X—>0 X xX—0 X X

2
x" -1 . < . . < . .
= Ea Functia f'este crescatoare pe (—oo, —1) si (1, o) si descrescdtoare pe (—1, 0) si (0, 1);

)fx)y=x—-1+ il = y =x — | asimptota oblica la +oo. 2. a) f'este continua pe (—o, 0) si (0, )
x

si cum este continud si in 0 (deoarece f(0 — 0) = £(0) = f(0 + 0) = 0) = f continud pe R =
e(x—D+a, x<£0

.Din fcontinudin0 =a—-1=b—
—cosx+b, x>0

= fadmite primitive pe R; b) F(x)= {
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e'(x—1+a, x<0

l=a=bh= F(x):{ o7 O Avem £(x) > 0 pe B Tc},f(x) <0 pe

—cosx+a, x>

3n
[n, 3771 sideci 4= —cosxr; +cosx|ﬂ2 =2.
2

TESTUL4
SUBIECTUL I (30 puncte)
6 —
1. 33 ! =364.2.A20,x;, +x,=0=>m=0. 3. f(x) = log, x +1log, x—% functie strict cres-

catoare, f(2) = 0 = x = 2. 4. Cifra unitatilor poate fi oricare din cele 4 cifre, cifra zecilor orica-
re din cele 3 cifre ramase, iar cifra sutelor oricare din celelalte doud. Sunt 4 - 3 - 2 = 24 numere.

Avem p=%:%- S.xp=xptxc—x4=-3;yp=yptyc—ys=4;,D(=3,4).

6. \(2n+1-2n+1)* +(2n+3-2n—1)* =242 (nu depinde de n).

SUBIECTUL al II-lea (30 puncte)
m 1 1 m-1 0 1

¢

lLLayA=|1 m 1 =] 0 m-1 1=(m—-1)";b) Sistemul (S) este compatibil determinat

2—C3

1 11 |o 0 1
pentrum € R — {1}. Avem A, = —(m — 1)%, A, = (m — 1)(2 —m), A. = (m — )(m* + m — 3); x =
S,y I mEm 3 M2 me(<2.)O(L®) . 2. 8) (x * ) * 2 =
m—1 m—1 m—

= (x+y+x/§)*z:x+y+x/§+z+\/§=x+(y+z+\/§)+\/§=x+(y*z)+\/§=x*(y*z);
b) 343 +3=124V3 =3 +3 =12 x=1; c) N=3-23+3/3-43+5/3-6/3 +

+ 73 =83+ 93103 +3 =B[(2-2-4-6-8-10)+ (3+5+7+9)] =—4/3 .

SUBIECTUL al III-lea (30 puncte)

l.a) f(x)=x"—x" 2+x2\/§—2x—x+\/5:x2(x—\/z)+x\/§(x—\/§)—(x—\/§)=

2 ) . =2 exv2-1D) P .
:(x—\/f)(x +xx/5—1),b) }ir% 5 =Xlir%(x +x\/5—1)=3,

¢) f'(x) =3(x*— 1) si avem tabelul:

X —00 -1 1 +o0
fix) | +++++ 0 - — - 0 +++++
S&) |0 2+42 N 22 4
A(—l, 2+\/§) punct de maxim local, B(l, \/5—2) punct de minim local.
! 2 X 4 1 2 4 2% x° 1 16
2.a) I, :J:l(l—x )a’)c=)c—?‘l :E; 1, :2I0(1—2x +x )dx:2(x— 3 +?)O :E;

bxe[-L1]=xe[0,1]=>-1<*<0=0<1-x<1;¢)1-x€[0,1]=0<(1-x)" €
219



Cuprins

PROGRAMA DE EXAMEN MATEMATICA —- BACALAUREAT ...........cccooooovviann. 3
BREVIAR TEORETIC .......ccoooiiiiiiiiiieeee ettt 11
CLASA ATIX-A
ALGEBRA .....ccoooooitiiiiinetiste st 11
Lo NUMEIE TEALE ..ottt 11
II.  Progresii aritmetice $1 SEOMEIIICE .....vveverrerirereieieeieeieeeiesteeteeeeeeeeseeesseeseensesnnes 12
L0 B 1517 5 USSP 13
GEOMETRIE SI TRIGONOMETRIE ......cocoiiiiiiiieiieiieieieieese sttt 15
L Vectori T Plam......oouioiiiei e 15
II. Geometrie analitica T PlAN..........cccuevuieriiiiiiieieee et 16
III. TTIOMOMELIIC. ..ccueiiuiieiietietiete ettt ettt sttt ce et ettt esbee b e e e 16
CLASA A X-A
I.  Puteri cu exponent natural. Puteri cu exponent intreg negativ. Puteri cu exponent
rational. Puteri cu eXponent real...........ccecereierieniienieiieeeieeeeee e 18
II.  Radicalul de ordin N ......c.cooiiiiniiiiiiiic et 18
L B U0 ¥ U 4 TSRS 19
IV. Forma algebrica a unui numar complex. Numere complexe conjugate.
Modulul unui NUMAL COMPLEX ....cueieeiieiiiiieiieieee et 20

V. Functii injective. Functii surjective. Functii bijective. Functii inversabile.
Functia putere cu exponent natural. Functia radical de ordinul n.
Functia exponentiald. Functia logaritmica. Functia sinus. Functia arcsinus.
Functia cosinus. Functia arccosinus. Functia tangentd. Functia arctangenta.

Functia cotangenta. Functia arccotangenta............c.cceceevvevieneneneneneeneenienenennenne 21
VI. Ecuatii triONOMEIIICE .....eoveeueeiienieieiertistietteit ettt sttt eb ettt sbe s sbe e ens 27
VII. Permutari. Aranjamente. Combinari. Binomul Iui Newton.........cc.cccecevenenennene 28
CLASA AXI-A

Lo IMIAETICE oottt ettt ettt et 30
II.  DeterMINanti.......ccccieiueeiieieetiete et ettt ettt et seee st ettt e et e e et et ebeenseeneesneas 31
III.  Sisteme de ecuatii lINIAre..........ccoeceeiieeierierieeee e 33
IV. Limite de fUnCEHT .eo.eiueeeeeeieeieiieiee ettt st ens 35
V. FUNCHT CONIMUE ..ottt ettt ettt ettt be st ese e e e saesee b 39

VI. Functii derivabile. Aplicatii ale derivatelor in studiul ecuatiilor
si functiilor. Reprezentarea grafica a functiilor...........cccoocevenininiineniininenee, 41

CLASA AXII-A

ALGEBRA ...ttt 49
I Legi de COMPOZITIC ......eeeeeieeeieiieiieieeieete ettt et teeae e sneeseeeseenseenaeesaessaenseennes 49
II.  Structuri al@EDIICE .....cueeeieiieeieeiieeiieie ettt ettt enbeeeaesenes 49
III. POINOAME. .....ctiiiiiiieiieiictctetestee ettt sttt s sttt 51
ANALIZA MATEMATICA .....ootvimiirieeiieeiseeies it 53
. Formula de integrare prin PArfi........cceeeeereereeseeienieeieseeseeeteeee e seeesreeseeeeeenees 53
II.  Teorema de schimbare de variabila.............cccocereerineiinineinincneceneeeseen 53
III. Integrarea functiilor rafionale.............cooeriiiiieiiieieeee e 54

IV. Integrale defiNite .......cccoieriiiiietieie ettt 55



ITEMI DE ANTRENAMENT ..ot 57

NUMEIE TEALC ...ttt ettt ettt ettt et e te s eeesaeeseeeneeenes 57
S0 (<3 USRS 61
FUNCHI .ttt ettt ettt et et e b e bt et eneesneas 62
Vectori in plan. Geometrie analiticad In plan.............ccoceevvieviieiiniesierieeeceeceeee e 66
TIIZONOMICIIIC ..c.uveueiiiieitieteett ettt ettt ettt et st e bt e sttt e e s bt et et e ennesaaesaees 68
Multimea nuMErelor COMPIEXE .......c.evueruirieieieieiee ettt 71
FUNCHT ST @CUALIL 1..cvtententeteeteetee ettt sttt sbe e eee
Elemente de combinatorica
Matematicl fINANCIATE ........c.eeoierierieriirieeieei ettt
Elemente de calcul matriceal si sisteme de ecuatii liniare.............cccoeevvevverveneeniennennen. 79
Functii continue $i functii derivabile............ccoeeeiierienieieeeee e 83
Grupuri. Inele si corpuri. Inele de polinoame .............ccoeoveiieiinienieiieeeeeeee e, 90
Primitive. Integrale definite ..........ccoocuiviiiiiiiiiiee e 97
TESTE RECAPITULATIVE ...c..cociiiiiiiiiiiiiiiiinieieeiesiteie et 103

SOLUTII TESTE RECAPITULATIVE
o cu rezolvare completd (1-60).......ccceerieriieriiiiiiieriieie ettt sree e ae e e 216
© CUDAreme (61-100) ...c.ooiiiiiiiieiieie ettt e sae e enns 273



	Pages from 01_ghid_bac mate M2
	Pages from 03_Solutii_ghid_bac mate M2_Teste_1-50
	Cuprins mate M2


<<
  /ASCII85EncodePages false
  /AllowTransparency false
  /AutoPositionEPSFiles true
  /AutoRotatePages /None
  /Binding /Left
  /CalGrayProfile (Dot Gain 20%)
  /CalRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CalCMYKProfile (U.S. Web Coated \050SWOP\051 v2)
  /sRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CannotEmbedFontPolicy /Error
  /CompatibilityLevel 1.4
  /CompressObjects /Tags
  /CompressPages true
  /ConvertImagesToIndexed true
  /PassThroughJPEGImages true
  /CreateJobTicket false
  /DefaultRenderingIntent /Default
  /DetectBlends true
  /DetectCurves 0.0000
  /ColorConversionStrategy /CMYK
  /DoThumbnails false
  /EmbedAllFonts true
  /EmbedOpenType false
  /ParseICCProfilesInComments true
  /EmbedJobOptions true
  /DSCReportingLevel 0
  /EmitDSCWarnings false
  /EndPage -1
  /ImageMemory 1048576
  /LockDistillerParams false
  /MaxSubsetPct 100
  /Optimize true
  /OPM 1
  /ParseDSCComments true
  /ParseDSCCommentsForDocInfo true
  /PreserveCopyPage true
  /PreserveDICMYKValues true
  /PreserveEPSInfo true
  /PreserveFlatness true
  /PreserveHalftoneInfo false
  /PreserveOPIComments true
  /PreserveOverprintSettings true
  /StartPage 1
  /SubsetFonts true
  /TransferFunctionInfo /Apply
  /UCRandBGInfo /Preserve
  /UsePrologue false
  /ColorSettingsFile ()
  /AlwaysEmbed [ true
  ]
  /NeverEmbed [ true
  ]
  /AntiAliasColorImages false
  /CropColorImages true
  /ColorImageMinResolution 300
  /ColorImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleColorImages true
  /ColorImageDownsampleType /Bicubic
  /ColorImageResolution 300
  /ColorImageDepth -1
  /ColorImageMinDownsampleDepth 1
  /ColorImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeColorImages true
  /ColorImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterColorImages true
  /ColorImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /ColorACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /ColorImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000ColorACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000ColorImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasGrayImages false
  /CropGrayImages true
  /GrayImageMinResolution 300
  /GrayImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleGrayImages true
  /GrayImageDownsampleType /Bicubic
  /GrayImageResolution 300
  /GrayImageDepth -1
  /GrayImageMinDownsampleDepth 2
  /GrayImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeGrayImages true
  /GrayImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterGrayImages true
  /GrayImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /GrayACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /GrayImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000GrayACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000GrayImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasMonoImages false
  /CropMonoImages true
  /MonoImageMinResolution 1200
  /MonoImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleMonoImages true
  /MonoImageDownsampleType /Bicubic
  /MonoImageResolution 1200
  /MonoImageDepth -1
  /MonoImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeMonoImages true
  /MonoImageFilter /CCITTFaxEncode
  /MonoImageDict <<
    /K -1
  >>
  /AllowPSXObjects false
  /CheckCompliance [
    /None
  ]
  /PDFX1aCheck false
  /PDFX3Check false
  /PDFXCompliantPDFOnly false
  /PDFXNoTrimBoxError true
  /PDFXTrimBoxToMediaBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXSetBleedBoxToMediaBox true
  /PDFXBleedBoxToTrimBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXOutputIntentProfile ()
  /PDFXOutputConditionIdentifier ()
  /PDFXOutputCondition ()
  /PDFXRegistryName ()
  /PDFXTrapped /False

  /CreateJDFFile false
  /Description <<

    /BGR <>
    /CHS <FEFF4f7f75288fd94e9b8bbe5b9a521b5efa7684002000410064006f006200650020005000440046002065876863900275284e8e9ad88d2891cf76845370524d53705237300260a853ef4ee54f7f75280020004100630072006f0062006100740020548c002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee553ca66f49ad87248672c676562535f00521b5efa768400200050004400460020658768633002>
    /CHT <FEFF4f7f752890194e9b8a2d7f6e5efa7acb7684002000410064006f006200650020005000440046002065874ef69069752865bc9ad854c18cea76845370524d5370523786557406300260a853ef4ee54f7f75280020004100630072006f0062006100740020548c002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee553ca66f49ad87248672c4f86958b555f5df25efa7acb76840020005000440046002065874ef63002>
    /CZE <>
    /DAN <>
    /DEU <>
    /ESP <>
    /ETI <>
    /FRA <>
    /GRE <>

    /HRV (Za stvaranje Adobe PDF dokumenata najpogodnijih za visokokvalitetni ispis prije tiskanja koristite ove postavke.  Stvoreni PDF dokumenti mogu se otvoriti Acrobat i Adobe Reader 5.0 i kasnijim verzijama.)
    /HUN <>
    /ITA <>
    /JPN <FEFF9ad854c18cea306a30d730ea30d730ec30b951fa529b7528002000410064006f0062006500200050004400460020658766f8306e4f5c6210306b4f7f75283057307e305930023053306e8a2d5b9a30674f5c62103055308c305f0020005000440046002030d530a130a430eb306f3001004100630072006f0062006100740020304a30883073002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee5964d3067958b304f30533068304c3067304d307e305930023053306e8a2d5b9a306b306f30d530a930f330c8306e57cb30818fbc307f304c5fc59808306730593002>
    /KOR <FEFFc7740020c124c815c7440020c0acc6a9d558c5ec0020ace0d488c9c80020c2dcd5d80020c778c1c4c5d00020ac00c7a50020c801d569d55c002000410064006f0062006500200050004400460020bb38c11cb97c0020c791c131d569b2c8b2e4002e0020c774b807ac8c0020c791c131b41c00200050004400460020bb38c11cb2940020004100630072006f0062006100740020bc0f002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e00300020c774c0c1c5d0c11c0020c5f40020c2180020c788c2b5b2c8b2e4002e>
    /LTH <>
    /LVI <>
    /NLD (Gebruik deze instellingen om Adobe PDF-documenten te maken die zijn geoptimaliseerd voor prepress-afdrukken van hoge kwaliteit. De gemaakte PDF-documenten kunnen worden geopend met Acrobat en Adobe Reader 5.0 en hoger.)
    /NOR <>
    /POL <>
    /PTB <>
    /RUM <>
    /RUS <>
    /SKY <>
    /SLV <>
    /SUO <>
    /SVE <>
    /TUR <>
    /UKR <>
    /ENU (Use these settings to create Adobe PDF documents best suited for high-quality prepress printing.  Created PDF documents can be opened with Acrobat and Adobe Reader 5.0 and later.)
  >>
  /Namespace [
    (Adobe)
    (Common)
    (1.0)
  ]
  /OtherNamespaces [
    <<
      /AsReaderSpreads false
      /CropImagesToFrames true
      /ErrorControl /WarnAndContinue
      /FlattenerIgnoreSpreadOverrides false
      /IncludeGuidesGrids false
      /IncludeNonPrinting false
      /IncludeSlug false
      /Namespace [
        (Adobe)
        (InDesign)
        (4.0)
      ]
      /OmitPlacedBitmaps false
      /OmitPlacedEPS false
      /OmitPlacedPDF false
      /SimulateOverprint /Legacy
    >>
    <<
      /AddBleedMarks false
      /AddColorBars false
      /AddCropMarks false
      /AddPageInfo false
      /AddRegMarks false
      /ConvertColors /ConvertToCMYK
      /DestinationProfileName ()
      /DestinationProfileSelector /DocumentCMYK
      /Downsample16BitImages true
      /FlattenerPreset <<
        /PresetSelector /MediumResolution
      >>
      /FormElements false
      /GenerateStructure false
      /IncludeBookmarks false
      /IncludeHyperlinks false
      /IncludeInteractive false
      /IncludeLayers false
      /IncludeProfiles false
      /MultimediaHandling /UseObjectSettings
      /Namespace [
        (Adobe)
        (CreativeSuite)
        (2.0)
      ]
      /PDFXOutputIntentProfileSelector /DocumentCMYK
      /PreserveEditing true
      /UntaggedCMYKHandling /LeaveUntagged
      /UntaggedRGBHandling /UseDocumentProfile
      /UseDocumentBleed false
    >>
  ]
>> setdistillerparams
<<
  /HWResolution [2400 2400]
  /PageSize [612.000 792.000]
>> setpagedevice




