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Stimate cadre didactice/dragi elevi, 
 
V� mul�umim c� �i în acest an �colar a�i ales s� utiliza�i auxiliarele din colec�ia Mate 2000+!  
 
Mate 2000+ este cea mai longeviv� colec�ie din domeniul educa�ional la nivel na�ional �i, pentru multe 
genera�ii de elevi, ast�zi p�rin�i, reprezint� sinonimul reu�itei în carier� �i de ce nu, în via��. Conceput� �i 
gândit� de un colectiv de speciali�ti în domeniul educa�iei ca un produs unic pe pia�a editorial� din 
România, MATE 2000+ a reu�it s� se impun�, fiind în acest moment lider pe pia�a auxiliarelor �colare 
dedicate matematicii. 
 
Tehnologia a evoluat, vremurile s-au schimbat, iar toate acestea ne fac s� credem c� �i modul de abordare a 
pred�rii se va schimba treptat. Fideli dezideratului de a oferi elevilor informa�ii de un real folos, avem 
deosebita pl�cere de a v� prezenta Aplica�ia MATE 2000+. Creat� într-un mod intuitiv, disponibil� atât în 
Apple Store, cât �i în Play Store, cu sec�iuni dedicate elevilor �i profesorilor, aplica�ia îmbog��e�te partea 
teoretic� din auxiliarele noastre. 
 
Rolul aplica�iei MATE 2000+ este de a oferi elevilor posibilitatea de a urm�ri într-un mod sistematizat 
con�inuturile esen�iale din program�, iar pentru profesori reprezint� un sprijin important pentru 
organizarea eficient� a lec�iilor, atât la clas�, cât �i în sistem online.  
 

V� dorim o experien�� de utilizare excelent�! 
Echipa Editurii Paralela 45 

 
 
 
 
Abrevieri:  
 
∗  Ini�iere (în�elegere) 
∗∗ Consolidare (aplicare �i exersare) 
∗∗∗ Excelen�� (aprofundare �i performan��) 
∗∗∗∗ Supermate  
 
 

 

 

 

 

 

Legend�  

 =  portofoliul elevului 

 =  portofoliul profesorului 

 =  portofoliul elevului - portofoliul profesorului 
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RECAPITULARE �I EVALUARE INI�IAL� 
 Competen�e generale �i specifice (conform programei clasei a IV-a) 

 

1. Identificarea unor rela�ii/regularit��i din mediul apropiat 
1.1. Explicarea unor modele/regularit��i pentru crearea de ra�ionamente proprii 
1.2. Generarea unor modele repetitive/regularit��i 

2. Utilizarea numerelor în calcule 
2.1. Recunoa�terea numerelor naturale în concentrul 0 – 1 000 000 �i a frac�iilor cu numitori mai mici 

sau egali cu 10, respectiv egali cu 100 
2.2. Compararea numerelor naturale în concentrul 0 – 1 000 000, respectiv a frac�iilor care au acela�i 

num�r�tor sau acela�i numitor, mai mic sau egal cu 10 sau numitor egal cu 100 
2.3. Ordonarea numerelor naturale în concentrul 0 – 1 000 000 �i respectiv a frac�iilor care au acela�i 

num�r�tor sau acela�i numitor, mai mic sau egal cu 10 sau numitor egal cu 100 
2.4. Efectuarea de adun�ri �i sc�deri de numere naturale în concentrul 0 – 1 000 000 sau cu numere 

frac�ionare 
2.5. Efectuarea de înmul�iri de numere în concentrul 0 – 1 000 000 când factorii au cel mult trei cifre 

�i de împ�r�iri la numere de o cifr� sau dou� cifre 
3. Explorarea caracteristicilor geometrice ale unor obiecte localizate în mediul apropiat 

3.1. Localizarea unor obiecte în spa�iu �i a unor simboluri în diverse reprezent�ri 
3.2. Explorarea caracteristicilor, rela�iilor �i propriet��ilor figurilor �i corpurilor geometrice identi-

ficate în diferite contexte 
4. Utilizarea unor etaloane conven�ionale pentru m�sur�ri �i estim�ri 

4.1. Utilizarea unor instrumente �i unit��i de m�sur� standardizate, în situa�ii concrete, inclusiv 
pentru validarea unor transform�ri 

4.2. Operarea cu unit��i de m�sur� standardizate, folosind transform�ri 
5. Rezolvarea de probleme în situa�ii familiare 

5.1. Utilizarea terminologiei specifice �i a unor simboluri matematice în rezolvarea �i/sau compune-
rea de probleme cu ra�ionamente diverse 

5.2. Organizarea datelor în tabele �i reprezentarea lor grafic� 
5.3. Rezolvarea de probleme cu opera�iile aritmetice studiate, în concentrul 0 – 1 000 000 

1. EXERCI�II �I PROBLEME RECAPITULATIVE  

1. a) Scrie�i cu cifre numerele:  
 – patru sute paisprezece mii nou�zeci; – optzeci �i opt de mii �ase; 
 – dou� sute de mii dou� sute cinci; – �apte sute trei mii dou�zeci �i trei. 

b) Scrie�i cu cifre numerele care au: 
 – 64 de sute �i 5 unit��i; – 500 de mii �i 32 de unit��i; 
 – 900 de zeci �i 7 unit��i; – 8 unit��i �i 51 de mii. 

2. a) Care este cifra unit��ilor �i câte unit��i are num�rul 20 347? 
b) Care este cifra zecilor �i câte zeci are num�rul 20 347? 
c) Care este cifra sutelor �i câte sute are num�rul 20 347? 
d) Care este cifra miilor �i câte mii are num�rul 20 347? 
e) Care este cifra zecilor de mii �i câte zeci de mii are num�rul 20 347? 
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3. Completa�i cu semnul corespunz�tor: mai mic, egal sau mai mare (<, =, >): 
a)   3 477  �  4 477; b) 524 398  �  52 439;  c) 57 105  �  57 115; 
d) 23 045  �  2 345; e) 753 824  �  753 829;  f) 13 131  �  13 131. 

4. Scrie�i succesorul �i predecesorul celui mai mare num�r natural de dou� cifre distincte. 
5. Scrie�i cel mai mic num�r natural de trei cifre: 

a) distincte; b) identice;  
c) consecutive; d) a c�ror sum� este 7. 

6. Scrie�i cel mai mare �i cel mai mic num�r de trei cifre distincte care se pot forma cu cifrele 4, 7 �i 1. 
7. Scrie�i în ordine cresc�toare toate numerele de dou� cifre distincte care se pot forma cu cifrele: 2, 5 �i 0. 
8. Scrie�i în ordine descresc�toare toate numerele de dou� cifre care se pot forma cu cifrele: 2, 5 �i 7. 
9. Se dau numerele: 245 196;  69 329;  137 252. 

a) Aproxima�i prin lips� fiecare num�r la: zeci; sute; mii. 
b) Aproxima�i prin adaos fiecare num�r la: zeci; sute; mii. 
c) Rotunji�i fiecare num�r la ordinul: zecilor; sutelor; miilor. 

10. Calcula�i diferen�a dintre cel mai mare num�r de trei cifre distincte �i cel mai mic num�r impar de 
trei cifre identice. 
11. Suma a dou� numere pare consecutive este 206. Afla�i numerele. 
12. Suma a trei numere naturale consecutive este 219. Afla�i numerele. 
13. Calcula�i: 

a) 300 403 – (189 734 + 53 696); b) (12 863 + 15 348) – 26 375; 
c) 20 523 – (17 408 – 10 639); d) (21 375 – 10 143) – 507. 

14. Calcula�i produsul perechilor de numere: 274 �i 6;    349 �i 25;    539 �i 46. 
15. Calcula�i câtul �i restul împ�r�irii lui 948 la 7, a lui 897 la 5 �i a lui 562 la 6; verifica�i rezultatul efec-
tuând proba. 
16. Calcula�i folosind propriet��ile înmul�irii:  

a) 8 × (30 + 20); b) 24 × 32 + 24 × 18 – 24 × 10. 
17. Calcula�i respectând ordinea efectu�rii opera�iilor: 

a) 1 028 – 28 × 15;  b) 800 – (112 : 4 + 9 × 4) : 8 + 70 × 45; 
c) [(147 : 7 – 5) + 3 × 4] : 4 – 2 012 × 0.  

18. Determina�i termenul necunoscut: 
a) 1 932 + x = 2 301; b) x – 748 – 3 654 = 97; 
c) 957 + 3 185 – x = 1 634; d) 837 – 253 – x = 194. 

19. Calcula�i a din: 
a) 235 402 + a = 236 702; b) 53 201 − a = 23 141; 
c) a + 17 123 = 25 432; d) a − 25 754 = 14 123; 
e) 48 045 : a = 3 203; f) a : 24 573 = 137; 
g) 73 121 ⋅ a = 1 754 904; h) a ⋅ 4 312 = 90 552. 

20. În num�rul de forma 7 ,abc  cifrele sunt distincte �i oricare dintre literele a, b sau c reprezint� una dintre 
cifrele 2, 3 sau 5. 

a) Scrie�i toate numerele de forma 7 .abc  Câte numere sunt? 
b) Ordona�i cresc�tor numerele respective. 
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2. RECAPITULARE �I SISTEMATIZARE PRIN TESTE  

• Se acord� 1 punct din oficiu. Timp de lucru 50 de minute. 

TESTUL 1 

 
I.  Completa�i spa�iile punctate cu r�spunsul corect. (1,5 puncte) 
(0,5p) 1. Rezultatul calculului 40 + 60 : (3 � 50 � 5 : 750) este  ............................................................................ . . 

(0,5p) 2. Suma numerelor 411 �i 1 999 este mai mare decât diferen�a numerelor 1 009 �i 409 cu  .............. . . 

(0,5p) 3. Produsul numerelor 75 �i 15 este mai mare decât câtul numerelor 60 �i 4 de  ..........................  ori. 
 
II.  Încercui�i litera corespunz�toare r�spunsului corect.  (1,5 puncte) 
(0,5p) 1. Suma a dou� numere este 162. Dac� împ�r�im primul num�r la al doilea ob�inem câtul 2  

�i restul 12. Cel mai mic dintre numere este: 
A. 75;  B. 62; C. 50; D. 12. 

(0,5p) 2. Diferen�a a dou� numere este 62. Dac� împ�r�im primul num�r la al doilea ob�inem câtul 2 �i 
restul 12. Cel mai mare dintre numere este: 
A. 112;  B. 162; C. 62; D. 87. 

(0,5p) 3. Sorina cre�te 25 de porumbei albi �i gri. Num�rul porumbeilor albi este de 4 ori mai mare 
decât num�rul porumbeilor gri. Num�rul porumbeilor gri crescu�i de Sorina este egal cu: 
A. 5;  B. 4; C. 6; D. 10. 

 
III.  Scrie�i în c�su�a al�turat� litera A, dac� afirma�ia este adev�rat�, sau litera F, dac� afirma�ia este 

fals�. (1,5 puncte) 
(0,5p) 1. Cel mai mare num�r par care are trei cifre distincte este 986.     . 

(0,5p) 2. Num�rul care împ�r�it la 7 d� câtul 28 �i restul 5 este 201.     . 

(0,5p) 3. Num�rul 2 024 este de 4 ori mai mare decât 560.     . 
 

IV.  Uni�i, prin s�ge�i, fiecare enun� aflat în coloana din stânga cu r�spunsul corespunz�tor aflat în 
coloana din dreapta.  (1,5 puncte) 

A B 
(0,5p) 1. 3 047 + 583 = ... a) 3 631; 
(0,5p) 2. 5 003 – 1 372 = ... b) 3 637; 

(0,5p) 3. 21 822 : 6 = ... c) 3 630; 

 d) 3 641. 
 

V. Scrie�i rezolv�rile complete.  (3 puncte) 
(1,5p) 1. Calcula�i:  

a = (9 � 8 + 7 + 6) : (3 + 2) + 1, b = 800 : 80 – 80 : 8 �i c = 7 � a – 3 � b. 
(1,5p) 2. Scrie�i cu cifre romane numerele: 

a) 365; b) 1 442; c) 1 974. 
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Capitolul 
NUMERE NATURALE 

Competen�e specifice. Exemple de activit��i de înv��are 
1.1. Identificarea numerelor naturale în contexte variate 

• Scrierea �i citirea numerelor naturale în sistemul de numera�ie zecimal 
• Identificarea unor numere naturale într-o diagram�, într-un grafic sau într-un tabel care con�in 

date referitoare la o situa�ie practic� 
• Identificarea unui num�r natural pe baza unor condi�ii impuse cifrelor sale 
• Identificarea unei metode aritmetice adecvate pentru rezolvarea unei probleme date  

 
2.1. Efectuarea de calcule cu numere naturale folosind opera�iile aritmetice �i propriet��ile acestora 

• Efectuarea opera�iilor aritmetice cu numere naturale 
• Efectuarea de calcule utilizând factorul comun 
• Efectuarea opera�iilor cu puteri utilizând regulile de calcul specifice 
• Reprezentarea datelor dintr-o problem�, în vederea aplic�rii unei metode aritmetice adecvate  

 
3.1. Utilizarea regulilor de calcul pentru efectuarea opera�iilor cu numere naturale �i pentru divizi-

bilitate 
• Utilizarea algoritmului împ�r�irii, cu restul egal sau diferit de zero, în cazul în care deîmp�r�itul 

�i împ�r�itorul au una sau mai multe cifre 
• Aproximarea/estimarea rezultatelor ob�inute prin utilizarea algoritmului împ�r�irii 
• Calcularea unor expresii numerice care con�in paranteze (rotunde, p�trate �i acolade), cu res-

pectarea ordinii efectu�rii opera�iilor 
• Aplicarea metodelor aritmetice pentru rezolvarea unor probleme cu numere naturale 
• Determinarea unui num�r natural pe baza unor condi�ii impuse cifrelor sale (de exemplu, deter-

mina�i numerele de forma 2 5a b , �tiind c� produsul cifrelor sale este 120)  
 

4.1. Exprimarea în limbaj matematic a unor propriet��i referitoare la compar�ri, aproxim�ri, estim�ri 
�i ale opera�iilor cu numere naturale 
• Reprezentarea pe axa numerelor a unui num�r natural, utilizând compararea �i ordonarea nu-

merelor naturale 
• Justificarea estim�rilor rezultatelor unor calcule cu numere naturale 
• Justificarea scrierii unui num�r natural dat sub form� de putere cu baza sau exponentul indicat 
• Exprimarea unor numere naturale de dou� cifre ca produs de numere prime 

 

5.1. Analizarea unor situa�ii date în care intervin numere naturale pentru a estima sau pentru a veri-
fica validitatea unor calcule 
• Eviden�ierea avantajelor folosirii propriet��ilor opera�iilor cu numere naturale în diferite contexte 
• Analizarea faptului c� un num�r este sau nu p�tratul unui num�r natural (utilizând ultima cifr�, 

încadrarea între p�tratele a dou� numere naturale consecutive) 

PP 
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1. SCRIEREA �I CITIREA NUMERELOR 
NATURALE  

Numerele se scriu cu ajutorul unor simboluri (semne grafice).  
Exemplu: Pentru num�rul 10 egiptenii au folosit simbolul „∩”, babilonienii au folosit simbolul 

„<”, iar romanii au folosit simbolul „X”. 
 

Dup� felul de ordonare �i de grupare a simbolurilor folosite, se poate vorbi de dou� moduri de 
scriere a numerelor: 
� scrierea nepozi�ional� (de exemplu, scrierea cu simboluri romane); 
� scrierea pozi�ional� (de exemplu, scrierea cu simboluri arabe). 

 

Scrierea numerelor folosit� în clasele I-IV este o scriere pozi�ional�, care folose�te zece simboluri, 
numite cifre arabe. Acestea sunt: 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9. 

În scrierea unui num�r, cifrele se pot repeta sau nu. Acest mod de scriere a unui num�r natural se 
nume�te scriere în baza zece sau scriere în sistemul zecimal, pentru c� zece unit��i de un anumit 
ordin formeaz� o unitate de ordin superior.   

În acest sistem de numera�ie, 10 unit��i formeaz� o grup� numit� zece; 10 grupe de 10 formeaz� o 
nou� grup� numit� sut�; 10 grupe de o sut� formeaz� o nou� grup� numit� mie etc. 

Scrierea în baza 10 este o scriere pozi�ional�: fiecare cifr� are o anumit� valoare dup� locul 
(pozi�ia) unde este scris�. 
Exemplu: În scrierea num�rului 123 437 653, cifra 3 apare de trei ori �i, de la dreapta la stânga, ea 

are urm�toarele valori: 3 unit��i, 3 zeci de mii �i 3 milioane. 
 

Observa�ie: Numera�ia în baza 10 se pare c� a fost inventat� de indieni �i preluat� de europeni 
datorit� arabilor. Originea numera�iei în baza 10 este foarte probabil s� fie cele 10 degete de la cele 
dou� mâini ale omului. 
 

Un num�r natural oarecare de dou� cifre se reprezint� prin scrierea ,ab  unde a �i b desemneaz� cifre 
(nu neap�rat diferite), cu a ≠ 0. Adic�: ab  = a ⋅ 10 + b. 
Exemple: 17 = 1 ⋅ 10 + 7;   53 = 5 ⋅ 10 + 3;   77 = 7 ⋅ 10 + 7. 
 

Un num�r natural oarecare de trei cifre se reprezint� prin scrierea ,abc  unde a, b �i c desemneaz� 
cifre (nu neap�rat diferite), cu a ≠ 0. Adic�: abc  =  a ⋅ 100 + b ⋅ 10 + c. 
Exemple: 357 = 3 ⋅ 100 + 5 ⋅ 10 + 7; 629 = 6 ⋅ 100 + 2 ⋅ 10 + 9; 888 = 8 ⋅ 100 + 8 ⋅ 10 + 8. 
 

Numerele naturale scrise în ordinea: 0, 1, 2, …, 9, 10, 11, … formeaz� �irul numerelor naturale. 
Dac� n este un num�r natural oarecare, atunci n – 1 este predecesorul s�u, n + 1 este succesorul 

s�u, iar numerele n – 1 �i n, respectiv n �i n + 1 se numesc numere consecutive. 
Pentru a citi un num�r natural, scris în baza 10, se grupeaz� cifrele câte trei, de la dreapta la stânga. 

Aceste grupe sunt numite clase. Fiecare clas� se compune din unit��i, zeci �i sute. La citirea nume-
relor în baza 10 se poate folosi schema: 

 

sute zeci unit��i sute zeci unit��i sute zeci unit��i sute zeci unit��i 

clasa miliardelor clasa milioanelor clasa miilor clasa unit��ilor 
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Exemplu:  
Citi�i numerele:  a) 2 043 571; b) 4 001 307 156; c) 157 000 429 000. 
Rezolvare:  
Se grupeaz� cifrele num�rului, de la dreapta la stânga, conform schemei de mai sus �i se cite�te: 
a) dou� milioane patruzeci �i trei de mii cinci sute �aptezeci �i unu; 
b) patru miliarde un milion trei sute �apte mii o sut� cincizeci �i �ase; 
c) o sut� cincizeci �i �apte de miliarde patru sute dou�zeci �i nou� de mii. 
 
Observa�ie: Romanii foloseau pentru scrierea numerelor naturale urm�toarele simboluri: I, V, 
X, L, C, D, M, numite cifre romane.  
 
Valorile cifrelor romane sunt: I are valoarea cifrei 1, V are valoarea cifrei 5, X are valoarea num�-

rului 10, L are valoarea num�rului 50, C are valoarea num�rului 100, D are valoarea num�rului 500 
�i M are valoarea num�rului 1 000. 

Sistemul de scriere folosit de romani nu era nici zecimal, nici pozi�ional.  
La citirea �i scrierea numerelor cu ajutorul cifrelor romane trebuie s� �inem cont de urm�toarele 

reguli: 

1. O cifr� cu o valoare mai mic� sau egal� scris� la dreapta uneia cu o valoare mai mare indic� o sum�.  
Exemple: 
XII = 10 + 1 + 1 = 12;  
XXV = 10 + 10 + 5 = 25;  
MDL = 1 000 + 500 + 50 = 1 550. 

2. O cifr� cu o valoare mai mic� scris� la stânga uneia cu o valoare mai mare indic� o diferen��.  
Exemple:  
IX = 10 – 1 = 9; 
XL = 50 – 10 = 40;    
XC = 100 – 10 = 90; 
CD = 500 – 100 = 400;   
CM = 1 000 – 100 = 900. 

3. Cifrele I, X, C, M pot fi scrise consecutiv de cel mult trei ori. 

4. Nu se pot repeta consecutiv cifrele V, L, D �i nu se pot sc�dea. 

5. Orice cifr� (sau grup de cifre) care are o linie deasupra este multiplicat� de 1 000 de ori. 
Exemple: X  reprezint� 10 000; L  reprezint� 50 000; XC  reprezint� 90 000. 

6. Pentru a scrie numere cu cifre romane se poate face divizarea num�rului în mii, sute, zeci �i unit��i.  
Exemple:  
24 = 20 + 4 �i 20 = XX, 4 = IV, iar num�rul se scrie 24 = XXIV; 
342 = 300 + 40 + 2 �i 300 = CCC, 40 = XL, 2 = II, iar num�rul se scrie 342 = CCCXLII;  
1 957 = 1 000 + 900 + 50 + 7 �i avem 1 000 = M, 900 = CM, 50 = L, 7 = VII, iar num�rul se scrie 
1 957 = MCMLVII. 
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ACTIVIT��I DE ÎNV��ARE 

ÎN�ELEGERE �  
1. Scrie�i în baza 10, cu cifre arabe, numerele: 

a) dou� sute trei; b) �apte sute patruzeci; 
c) nou� mii nou�; d) cincizeci �i �apte de mii patru sute; 
e) trei miliarde patru sute; f) dou�zeci �i dou� de miliarde treizeci. 

2. Citi�i urm�toarele numere naturale: 
a) 301;  15 070;  301 007;  2 000 510;  370 501 407; b) 149 803;  40 731;  450 031 024;  204  030. 

3. Scrie�i cu ajutorul cifrelor urm�toarele numere: 
a) o mie opt; b) unsprezece mii �aptezeci �i opt; 
c) dou� sute trei mii �ase sute unu; d) un milion �aizeci �i dou� de mii trei sute cinci. 

4. a) Care este cel mai mic num�r natural de trei cifre care are cifra zecilor 7? 
b) Care este cel mai mare num�r natural de patru cifre distincte care are cifra sutelor 6? 
c) Care este cel mai mic num�r natural de patru cifre care are cifra sutelor 6? 

5. Scrie�i toate numerele naturale: 
a) mai mici decât 8; b) mai mici sau cel mult egale cu 12; 
c) mai mari decât 5 �i mai mici decât 15; 
d) mai mari sau cel pu�in egale cu 3 �i mai mici sau cel mult egale cu 17. 

6. Scrie�i urm�toarele numere descompuse în baza 10: 
a) 127; b) 2 137;  c) 53; d) 27 385; 
e) 705;  f) 230;  g) 20 035; h) 705 102. 

7. Fie a, b, c, d cifre în sistemul zecimal. Scrie�i urm�toarele numere descompuse în baza 10: 

a) ;abc  b) ;ab  c) ;abcd  d) ;aab  

e) ;aaaa  f) 0 ;a b  g) 0 ;ab cd  h) 0 0.aab c  

8. Scrie�i pozi�ional, în baza 10, urm�toarele sume: 
a) 3 ⋅ 10 + 7 ⋅ 1; b) 5 ⋅ 100 + 2 ⋅ 10 + 3; 
c) 5 ⋅ 1 000 + 2 ⋅ 100 + 7 ⋅ 10 + 1; d) 4 ⋅ 10 000 + 5 ⋅ 100 + 2 ⋅ 10. 

9. F�r� a efectua calculele, scrie�i urm�toarele numere ca numere naturale în sistemul zecimal: 
a) 2 ⋅ 1 000 + 5 ⋅ 100 + 7 ⋅ 10 + 1; b) 3 ⋅ 10 000 + 5 ⋅ 1 000 + 7 ⋅ 100 + 5 ⋅ 10 + 3; 
c) 3 ⋅ 10 000 000 + 5 ⋅ 100 000 + 3 ⋅ 10 000 + 5 ⋅ 10 + 7; d) 4 ⋅ 100 000 + 8 ⋅ 1 000 + 6 ⋅ 100 + 2. 

10. �tiind c� a, b, c, d sunt cifre în sistemul zecimal, scrie�i urm�toarele numere ca numere în sistemul 
zecimal: 

a) a ⋅ 100 + b ⋅ 10 + c; b) a ⋅ 1 000 + b ⋅ 100 + c ⋅ 10 + d; 
c) 100a + 10a + a; d) 1 000a + 10b + c; 
e) 10 000a + 1 000b + 100a + 10b + c; f) 1 000a + 100b; 
g) 1 000a + 10b + c; h) 10 000a + 1 000b + 10c. 
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11. Scrie�i cu cifre numerele naturale: 
a) �apte mii treizeci; b) dou� sute nou�zeci �i trei de mii; 
c) cinci milioane patru; d) optzeci de mii patru sute patru. 

12. Scrie�i câte numere cuprinse între 40 �i 70 con�in: 
a) dou� cifre identice; b) cifrele 4 sau 6; c) cifra 5. 

13. a) Pentru numerotarea paginilor unui album s-au folosit 252 de cifre. Calcula�i câte pagini are albumul? 
b) Calcula�i câte cifre se folosesc pentru numerotarea unei c�r�i cu 210 pagini. 

14. a) Scrie�i toate numerele naturale de trei cifre distincte care se pot forma cu cifrele 7, 2 �i 0, apoi 
ordona�i-le cresc�tor. 

b) Scrie�i toate numerele naturale de trei cifre distincte care se pot forma cu cifrele 3, 5 �i 8, apoi 
ordona�i-le descresc�tor. 
15. Preciza�i clasa �i ordinul cifrei 5 pentru fiecare dintre numerele:  

a) 75; b) 53 024; c) 425 103; d) 567 232 008. 
 

APLICARE �I EXERSARE � � 
16. Scrie�i cu ajutorul literelor un num�r natural: 

a) de patru cifre, astfel încât primele dou� cifre sunt identice; 
b) de patru cifre, cu cifra sutelor 7 �i cifra zecilor 2. 

17. Scrie�i cu cifre romane numerele: 37, 42, 735, 1 992, 2 001, 3 757. 

18. Scrie�i cu cifre arabe numerele: CIV; CDLXXV; CMXXXVIII; MCMXCVIII. 

19. Citi�i numerele: XXVII, XLVI, XIV, XXII, LX, MCM, CIX, DCXX, MCMIV, XLVIII, X,  XC,  L,  XL,  
XCV.  
20. Scrie�i cu cifre romane urm�toarele numere scrise cu cifre arabe: 

a) 37; b) 145; c) 2 769; d) 957; e) 2 000. 
21. Scrie�i cu cifre arabe urm�toarele numere scrise cu cifre romane: 

a) XIV; b) XXVII; c) MDCCLXXXVI; d) MCMLX. 
22. Scrie�i toate numerele de trei cifre distincte ce se pot forma utilizând cifrele: 

a) 1, 7, 4; b) 5, 0, 9. 
23. Afla�i cel mai mic num�r natural în fiecare dintre situa�iile: 

a) este de forma ;abc  b) este de forma abc  �i a ≠ b ≠ c ≠ a; 
c) este de forma ;aab  d) este de forma 1aa bc  �i a ≠ b ≠ c ≠ a. 

24. Afla�i cel mai mare num�r natural în fiecare dintre situa�iile: 
a) este de forma ;aa  b) este de forma ;abc  
c) este de forma abc  �i a ≠ b ≠ c ≠ a; d) este de forma 9a bb  �i a ≠ b. 

25. Afla�i cel mai mic �i cel mai mare num�r natural de forma 1 ,a bb cu a ≠ b ≠ 1. 

26. Scrie�i numerele naturale de forma 56xy  pentru care x + y = 5, x ≠ y. 

27. Scrie�i toate numerele naturale de forma xyzt  în care x, y, z, t sunt: 
a) numere consecutive cu x < y < z < t; b) numere consecutive cu x > y > z > t. 
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28. Determina�i num�rul natural de forma ab  scris în baza 10 pentru care ab  = 5a + 3b. 

29. Fie abc  un num�r natural de trei cifre, unde a, b, c sunt cifre impare consecutive. 
a) Scrie�i cel mai mic num�r de aceast� form�. b) Scrie�i cel mai mare num�r de aceast� form�. 

30. Scrie�i toate numerele naturale de trei cifre, formate cu cifre consecutive �i ordona�i-le cresc�tor. 

31. a) Scrie�i numerele naturale de dou� cifre distincte ce se pot forma cu cifrele 0, 2 �i 7. 
b) Scrie�i numerele naturale de dou� cifre ce se pot forma cu cifrele 1, 4 �i 9. 

32. Determina�i toate numerele naturale scrise în baza 10, �tiind c�:  

a) ;ab ba=  b) 7 7 .ab b a=  

33. Determina�i x, �tiind c�: 

a) 2 3 154 377;x + =  b) 1 7x  ⋅ 7 = 1 029. 

34. Afla�i cifra a, �tiind c�: 72.aa a+ =  

35. Afla�i cifra a din sistemul zecimal care verific� egalitatea 369.aaa aa a+ + =  

36. Determina�i numerele naturale consecutive ab  �i ac  pentru care ab ac+ = 113. 

37. Determina�i numerele naturale scrise în baza zece de forma ab  pentru care: ab  = 4 ⋅ (a + b). 

38. Afla�i num�rul abcd  care verific� egalitatea: 3 102.abcd bcd cd d+ + + =  

 

APROFUNDARE �I PERFORMAN�� � � � 
39. Verifica�i dac� urm�toarele egalit��i sunt adev�rate: 

a) 11 ;aa a=  b) 101 ;abab ab= ⋅  c) 00 1 001 .a a a= ⋅  

40. Afla�i toate numerele naturale de forma ,ab  astfel încât 5 se împarte exact prin num�rul (a + b). 

41. Afla�i cifrele a, b, c (în baza 10), �tiind c�: .ab bc ca abc+ + =  

42. Calcula�i câte numere scrise în baza 10 de forma 1 7a  exist�. Dar de forma 5?ab  

43. Muta�i o singur� cifr� la locul potrivit pentru a ob�ine egalitate: 
a) VI + IX = XVII; b) X – VI = VI; c) CC + IX = CCXI; 
d) CXC + I = CCXI; e) MIX + IX = M; f) XL – XV = XIV + IX. 

44. Scrie�i numerele naturale de forma xyz  cu x, y, z distincte �i pentru care x + z = y, y ≤ 4. 

45. Scrie�i toate numerele naturale de forma xyzt pentru care x + y = z + t = 4, iar x, y, z, t s� fie distincte. 

46. Scrie�i toate numerele naturale de forma xyzt pentru care x + y + z = t, iar x, y, z, t s� fie distincte �i 
nenule, t < 7. 

47. Scrie�i toate numerele naturale formate din trei cifre identice, astfel încât suma cifrelor s� fie cuprins� 
între 10 �i 25. 

48. Determina�i toate numerele naturale de forma 57,ab  astfel încât a + b = 11. 

49. Determina�i numerele naturale de forma 24 ,ab astfel încât suma cifrelor s� fie 13. 
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50. Scrie�i toate numerele naturale de forma abcd  cu cifre distincte astfel încât: a + d = b + c = 7. 
51. Fie �irul de numere naturale 3, 7, 11, … . 

a) Completa�i �irul cu înc� 3 termeni. b) Determina�i al 20-lea termen al �irului. 
c) Determina�i al câtelea termen în �ir este 8 051. 

52. Calcula�i câte numere naturale cuprinse între 100 �i 190 con�in: 
a) cifra 1;  b) cifrele 1 �i 5; c) dou� cifre identice. 

53. Fie �irul de numere naturale a1, a2, a3, …, an, unde an = 3 ⋅ n – 1, n num�r natural nenul. 
a) Scrie�i primii 5 termeni ai �irului. b) Scrie�i termenii de pe locurile 17, 1 017 �i 2 017. 
c) Verifica�i dac� numerele 98, 299 �i 6 035 sunt termeni ai acestui �ir. 

 
SUPERMATE � � � � 

54. Determina�i cifra de pe pozi�ia 2 023 a num�rului 15255355545555… �
2023 cifre

2023 55...5 .  

55. Determina�i al 11-lea num�r din �irul de numere 1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, … . 

2. REPREZENTAREA NUMERELOR NATURALE 
PE AXA NUMERELOR. COMPARAREA �I  
ORDONAREA NUMERELOR NATURALE.  
ESTIM�RI, APROXIM�RI  

Axa numerelor este o dreapt� d pe care se fixeaz� un punct O, numit origine, 
un sens pozitiv �i un segment OI, numit unitate de m�sur� (figura 1). 

 
În acest fel fiec�rui num�r natural îi corespunde pe ax� un punct (figura 2): 
� num�rului 0 îi corespunde punctul O; 
� num�rului 1 îi corespunde punctul I; 
� num�rului n îi corespunde punctul P, care se ob�ine m�surând pe ax�, de la punctul O în sens 

pozitiv, n unit��i de m�sur�. Se spune c� punctul P are coordonata n. (În figura 2, O are coordonata 0, 
I are coordonata 1, A are coordonata 2, B are coordonata 3, M are coordonata 4, N are coordonata 5.) 
 

Observa�ii:  
• Orice num�r diferit de 0 se nume�te nenul. Dac� a este un num�r natural nenul, scriem a ≠ 0 �i 

citim „num�rul a este diferit de zero”. 
• Urm�rind figura 2, se poate observa c� oricare dou� puncte consecutive de pe axa numerelor se 

afl� la aceea�i distan�� unul de altul. 
• Pe ax�, numerele mai mari sunt a�ezate la dreapta numerelor mai mici. 
 

Conform observa�iei 3, axa numerelor ne ajut� s� compar�m �i s� ordon�m numerele 
naturale.  

A ordona numerele naturale înseamn� a le a�eza în �ir cresc�tor (de la cel mai mic la cel 
mai mare) sau în �ir descresc�tor (de la cel mai mare la cel mai mic). 

PE-PP 

Fig. 1 
O I 

0 Fig. 2 1 2 3 4 5 
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1. ADUNAREA NUMERELOR NATURALE. 
PROPRIET��I 

În clasele anterioare a�i înv��at c� pentru orice dou� numere naturale se poate calcula suma lor. 
 

   3 2 5 +            3 7 9 +      
   2 3 4            1 6 4 5       
   5 5 9            2 0 2 4       
                           

3 2 5 + 2 3 4 = 5 5 9    3 7 9 + 1 6 4 5 = 2 0 2 4 
 

Re�inem! 
Oricare ar fi dou� numere naturale a �i b, exist� s, num�r natural unic, numit suma numerelor 

a �i b. Not�m:  
a + b = s 

 
 

Opera�ia prin care se ob�ine suma a dou� numere naturale oarecare se nume�te adunarea nume-
relor naturale. 
 

PROPRIET��I: 
1. Adunarea este asociativ�, adic� oricare ar fi a, b �i c numere naturale, atunci 

(a + b) + c = a + (b + c). 
[Într-o sum� de mai mul�i termeni, rezultatul nu se schimb� dac� grup�m (asociem) termenii 
diferit.] 

2. Num�rul 0 este element neutru la adunare, adic� oricare ar fi num�rul natural a, atunci 
a + 0 = 0 + a = a. 

[Dac� un termen al unei sume este zero, atunci suma este egal� cu cel�lalt termen.] 
3. Adunarea este comutativ�, adic� oricare ar fi numerele naturale a �i b, atunci 

a + b = b + a. 
[Suma nu se schimb� dac� schimb�m ordinea termenilor.] 

 

Problema 1 
Folosind propriet��ile de asociativitate �i comutativitate ale adun�rii numerelor naturale calcula�i: 
a) S = 12 + 17 + 19 + 100 + 88 + 83 + 81; 
b) S = 46 + 83 + 55 + 22 + 45 + 78 + 54 + 17.  
Rezolvare:  
a) S = 12 + 17 + 19 + 100 + 88 + 83 + 81 = (12 + 88) + (17 + 83) + (19 + 81) + 100 = 100 + 100 + 100 + 100 = 400; 
b) S = 46 + 83 + 55 + 22 + 45 + 78 + 54 + 17 = (46 + 54) + (83 + 17) + (55 + 45) + (22 + 78) = 100 + 100 + 

+ 100 + 100 = 400. 
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8. ORDINEA EFECTU�RII OPERA�IILOR �I 
FOLOSIREA PARANTEZELOR 

Opera�iile cu numere naturale pe care le-am studiat sunt: adunarea, sc�derea, înmul�irea �i împ�r-
�irea. Efectuarea corect� a exerci�iilor presupune o bun� cunoa�tere a propriet��ilor acestor opera�ii 
(asociativitate, element neutru, comutativitate, distributivitate etc.) �i a tuturor regulilor de calcul 
studiate. Reaminti�i-v� aceste propriet��i �i reguli de calcul. Re�inem �i urm�toarele reguli: 

1. Dac� nu sunt paranteze, opera�iile se efectueaz� în urm�toarea ordine: 
� înmul�irile �i împ�r�irile, în ordinea în care sunt scrise, de la stânga la dreapta; 
� adun�rile �i sc�derile, tot în ordinea în care sunt scrise, de la stânga la dreapta. 

2. Dac� sunt paranteze, atunci ordinea calculelor este urm�toarea: 
� se efectueaz� calculele din parantezele rotunde (mici); 
� se efectueaz� calculele din parantezele p�trate (mari); 
� se efectueaz� calculele din acolade. 

Exemplu: Calcula�i: {[1 + (14 + 14 ⋅ 3) : 4] + [2 – (20 – 4 ⋅ 2) : 12] ⋅ 10} : 5. 
Rezolvare:  
Etape: 
I. Efectu�m calculele din parantezele rotunde. 
inem cont de ordinea efectu�rii opera�iilor: 

(14 + 14 ⋅ 3) = 14 + 42 = 56; 
(20 – 4 ⋅ 2) = 20 – 8 = 12. 

II. Efectu�m calculele din parantezele drepte. 
inem cont de rezultatele etapei I �i respect�m 
ordinea efectu�rii opera�iilor: 

[1 + 56 : 4] = 1 + 14 = 15; 
[2 – 12 : 12] = 2 – 1 = 1. 

III. Efectu�m calculele din acolad�. 
inem cont de rezultatele etapei a II-a �i de ordinea efectu�rii 
opera�iilor: 

{15 + 1 ⋅ 10} = 15 + 10 = 25. 
IV. Finaliz�m calculul: 

25 : 5 = 5. 
 

Observa�ie: Pe caiete �i la tabl�, rezolvarea exerci�iului se prezint� astfel (urm�ri�i în dreapta 
etapele calculelor):  
 
{[1 + (14 + 42) : 4] + [2 – (20 – 8) : 12] ⋅ 10} : 5 =  
= {[1 + 56 : 4] + [2 – 12 : 12] ⋅ 10} : 5 =  
= {[1 + 14] + [2 – 1] ⋅ 10} : 5 =  
= {15 + 1 ⋅ 10} : 5 = 
= {15 + 10} : 5 = 
= 25 : 5 = 
= 5 
 

În general, dup� efectuarea calculelor din parantezele rotunde, acestea se desfiin�eaz�, cele drepte 
se transform� în paranteze rotunde, iar acoladele se transform� în paranteze drepte �i se continu� 
calculele pân� la dispari�ia parantezelor �i ob�inerea rezultatului. 
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În exemplul anterior scrierea este: 
{[1 + (14 + 42) : 4] + [2 – (20 – 8) : 12] � 10} : 5 = 
= [(1 + 56 : 4) + (2 – 12 : 12) � 10] : 5 = 
= [(1 + 14) + (2 – 1) � 10] : 5 = 
= (15 + 1 � 10) : 5 =  
= (15 + 10) : 5 = 
= 25 : 5 = 
= 5. 

ACTIVIT��I DE ÎNV��ARE 

ÎN�ELEGERE � 
1. Efectua�i: 

a) 16 + 16 ⋅ 2; b) 9 + 3 ⋅ 457; 
c) 2 ⋅ (1 400 – 546); d) 6 ⋅ [3 + 3 ⋅ (4 + 4 ⋅ 225)]; 
e) 8 ⋅ {2 + 10 ⋅ [542 + 2 ⋅ (2 + 2 ⋅ 542)]}; f) (12 ⋅ 25 – 5 ⋅ 13) + 1 000 : 8 – 100 : 4. 

2. Dac� a = 18 �i b + c = 57, calcula�i valoarea expresiilor: 
a) a + b + c; b) a + 5 ⋅ b + 5 ⋅ c; 
c) 3 ⋅ a + 2 ⋅ b + 2 ⋅ c; d) a ⋅ b + a ⋅ c + 7 ⋅ b + 7 ⋅ c. 

3. Completa�i tabelul:  
 

a 237 1 257 4 307 154 3 249 2 374 128 
b 128 123 307 46 751 374 22 

a + b        
a – b        

5 ⋅ a – b        
(a + b)(a – b)        

 

4. Calcula�i, folosind metoda factorului comun: 
a) 3 ⋅ 7 + 3 ⋅ 15 + 3 ⋅ 13; b) 33 ⋅ 117 + 33 ⋅ 15 + 33 ⋅ 113; 
c) 201 ⋅ 327 − 201 ⋅ 307 + 201 ⋅ 23; d) 217 ⋅ 407 − 217 ⋅ 397 − 217; 
e) 1 725 ⋅ 707 + 324 ⋅ 707 − 321 ⋅ 707; f) (111 + 222 + 333 + 444) : 111. 

5. Calcula�i în dou� moduri: 
a) 17 ⋅ (105 + 95);  b) (24 + 16) ⋅ 15;  
c) 32 ⋅ (47 – 37); d) (257 – 17) ⋅ 10; 
e) 1 024 ⋅ 379 + 1 024 ⋅ 121 – 1 024 ⋅ 450; f) (111 + 222 + 333 + 444) : 111 + 10. 

6. Calcula�i: 
a) 32 : 16 + {76 – 2 ⋅ [(20 + 4 ⋅ 5) : 5] – 2 ⋅ 6}; b) (3 + 6 + 9 + 12 + 15 + 18) : (1 + 2 + 3 + 4 + 5 + 6); 
c) 3 + 10 ⋅ {3 + 10 ⋅ [3 + 10 ⋅ (3 + 10 ⋅ 3) – 3] – 3} – 3. 

7. Calcula�i, respectând ordinea efectu�rii opera�iilor: 
a) 93 : 3 + 41 ⋅ 5 – 45 : 9 + 28 : 7 + 81 : 3 – 2 ⋅ 6; b) {7 + 7 ⋅ [7 + 3 ⋅ (5 + 225 : 15 – 15)]} – 161; 
c) 10 ⋅ {2 + 10 ⋅ [126 + 10 ⋅ (24 + 24 : 2 – 6)]} – 42 600. 
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APLICARE �I EXERSARE � �
8. Calcula�i:

a) (589 + 146) : 15 + (287 − 269) : 3; b) (307 + 533) : 14 − 85 : 17 + 945 : 21;
c) 22 ⋅ 50 − 10 800 : 45 + (11 000 − 8 000) : 50; d) [(5 008 : 4 + 199 ⋅ 2) : 25 + 17] ⋅ 1 095 − 1 127 : 23.

9. �tiind c�:
a) b + c = 21 �i a = 7, calcula�i a ⋅ b + a ⋅ c; b) b − c = 31 �i a ⋅ b − a ⋅ c = 837, calcula�i a;
c) a ⋅ b − a ⋅ c = 1 440 �i a = 45, calcula�i b − c;
d) a + b − c = 48 �i d = 144 : (95 − 83), calcula�i  a ⋅ d + b ⋅ d − c ⋅ d;
e) b − c = 7, a = 14, b = 21, calcula�i a ⋅ (b − c) + a ⋅ b.

10. Determina�i numerele naturale a, b, c, �tiind c�:
a) a + b = 100, b + c = 110, a + c = 90; b) a + b = 84, b + c = 64, a + c = 34.

11. Calcula�i diferen�a dintre produsul �i suma numerelor x �i y, unde:
x = 3z, y = t : 6, z = 5 ⋅ (126 – 8 ⋅ 7 : 14) – 210,  t = 60 ⋅ 25 – [190 ⋅ 5 – (4 ⋅ 35 + 27 ⋅ 14) : 7] ⋅ 37 : 74. 

12. Stabili�i care dintre urm�toarele rela�ii sunt adev�rate �i care sunt false:
a) [530 + 3 ⋅ (95 – 5 ⋅ 15) : 12] – 14 ⋅ 25 = 29; b) [(63 + 991 ⋅ 7) : 100 + (37 ⋅ 111 – 56 ⋅ 37) ⋅ 2] : 11 = 37;
c) {[(40 ⋅ 20 + 50 ⋅ 16) : 200 + 72 : 8] : 17 – 1} ⋅ [2 + 7 ⋅ 10 – (30 – 5 ⋅ 6) : 2] = 0.

13. Compara�i numerele a �i b, unde a = 1 001 ⋅ 27 + 1 001 ⋅ 23 �i b = 2 002 ⋅ 13 + 2 002 ⋅ 12.
14. Efectua�i:

a) 1 320 + [48 ⋅ 23 + (340 ⋅ 11 – 60 ⋅ 5) – 235 ⋅ 7]; b) 2 307 + {3 702 + [270 : 3 + 3 ⋅ (280 ⋅ 5 – 3 ⋅ 230)]};
c) 31 975 + 200 ⋅ [8 ⋅ (1 270 – 2 ⋅ 350) + 2 340 : 5].

15. Efectua�i:
a) 785 + 115 + 37 ⋅ (15 + 23 ⋅ 12); b) 624 − 120 + 2 025 : (266 − 17 ⋅ 13);
c) 145 + 47 ⋅ [215 ⋅ 110 − 83 ⋅ (405 − 18 ⋅ 16)];
d) 512 − 287 + 10 ⋅ {15 + 2 ⋅ 3 + [105 : 15 + (120 − 5 ⋅ 19) ⋅ 10] ⋅ 2};
e) {123 ⋅ 35 + 10 ⋅ [47 + 10 ⋅ (407 + 2 405 : 65)] − 2 785} ⋅ 10.

APROFUNDARE �I PERFORMAN�� � � �
16. Stabili�i dac� num�rul (3x + 2)(x + 3) este num�r natural par, oricare ar fi x num�r natural.
17. Calcula�i:

a) 2 017 + 2 017 ⋅ 3; b) 2 017 + 2 017 ⋅ 2 017 + 2 018;
c) 2 001 ⋅ 25 + 75 ⋅ (5 001 – 3 000); d) 2 017 + 2 017 ⋅ 2 018 – 2 019 ⋅ 2 016.

18. Calcula�i: 5a – 3(b + c) + 145 : 5 – 8 dac� 3a – 2b = b – 2a + 3c.
19. 
inând cont de ordinea opera�iilor, calcula�i:

a) 10 657 : {[(21 024 : 4 + 255 : 17) ⋅ 2 + 2 119] – 2 004} + 4 ⋅ 4 : 4;
b) 7 747 : [17 + 24 ⋅ 3 – (36 : 2 + 893 : 19) + 10 ⋅ 3 + 7] – 127;
c) 4 ⋅ (222 ⋅ 2 + 555 ⋅ 2) – 12 ⋅ [(16 967 : 19 – 34 ⋅ 12) – (100 – 75) : 5].

SUPERMATE � � � �
20. Ar�ta�i c� pentru orice num�r natural x are loc egalitatea:

[756 – (485 – 23 ⋅ 21 + x) : (x + 2) – 1] : 377 = 2. 
21. Afla�i x din egalitatea: 128 – 4 320 : x = 8[485 – a : (239 – 8 126 : 34 + a) – 480], unde a este num�r natural
nenul.
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1. PUTERI CU EXPONENT NATURAL ALE 
UNUI NUM�R NATURAL 

Dac� n este un num�r natural, n ≥ 2, atunci puterea a n-a a num�rului natural a se noteaz� cu an 
(citim „a la puterea n”) �i este prin defini�ie: an = 

factorin

a a ... a⋅ ⋅ ⋅�����  unde a este baza puterii, iar n, exponentul 

puterii. 
 

Puterea zero a num�rului natural nenul a este prin defini�ie 1, not�m a0 = 1 �i citim „a la puterea 
zero este egal cu unu”. 

Puterea întâi a num�rului natural a este a, not�m a1 = a �i citim „a la puterea întâi este egal cu a”. 
 

Observa�ie: Nu se define�te 00 sau, altfel spus, 00 nu are sens. 
 

Opera�ia prin care se ob�ine puterea unui num�r natural se nume�te ridicarea la putere.  
Oricare ar fi numerele naturale a, m �i n, a ≠ 0, au loc urm�toarele reguli de calcul:  
 

1. am ⋅ an = am+n  
← – Cum se înmul�esc dou� puteri care au aceea�i baz�? 

– Se scrie baza �i se adun� exponen�ii. 
   

2. am : an = am–n 
← – Cum se împart dou� puteri care au aceea�i baz�? 

– Se scrie baza �i se scad exponen�ii. 
   

3. (am)n = am⋅n 
← – Cum se ridic� o putere la alt� putere? 

– Se scrie baza �i se înmul�esc exponen�ii. 
   

4. (a ⋅ b)m = am ⋅ bm 
← – Cum se ridic� un produs la o putere? 

– Se ridic� fiecare factor al produsului la puterea respectiv�. 
   

5. (a : b)m = am : bm 
← – Cum se ridic� un cât la o putere? 

– Se ridic� fiecare factor al câtului la puterea respectiv�. 
 

Observa�ii: 
Folosirea parantezelor �i alte reguli de calcul 
• Dac� nu sunt paranteze, opera�iile se efectueaz� de la stânga la dreapta, în urm�toarea 

ordine: 
� ridic�rile la putere; 
� înmul�irile �i împ�r�irile, în ordinea în care sunt scrise; 
� adun�rile �i sc�derile, în ordinea în care sunt scrise. 

• Dac� sunt paranteze, se fac calculele din parantezele rotunde, apoi calculele din parantezele p�trate �i 
în final se efectueaz� calculele din acolade. 

• Pentru efectuarea rapid� a unor calcule se recomand� memorarea unor puteri ale numerelor 2, 3, 
4 �i 5. 

 

21 = 2 22 = 4 23 = 8 24 = 16 
31 = 3 32 = 9 33 = 27 34 = 81 
41 = 4 42 = 16 43 = 64 44 = 256 
51 = 5 52 = 25 53 = 125 54 = 625 
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Exemplu: Ar�ta�i c� 1 + 2 + 22 + 23 + … + 2100 < 2101. 
Rezolvare: 
Fie x = 1 + 2 + 22 + 23 + … + 2100.  
Se calculeaz�: 2x = 2 + 22 + 23 + 24 + … + 2100 + 2101. 
Se efectueaz� 2x − x = 2101 − 1 � x = 2101 − 1 �i cum 2101 – 1 < 2101 � x < 2101, adic� 1 + 2 + 22 + 23 + … +  

+ 2100 < 2101. 
 

Observa�ie: Analog se calculeaz� sumele de forma: 1 + a + a2 + … + an, unde a �i n sunt numere 
naturale nenule. 

ACTIVIT��I DE ÎNV��ARE 

ÎN�ELEGERE � 
1. a) Calcula�i: 24; 33; 73; 82; 12023; 2 0240; 54; 2 0251; 113; 122; 103; 1012; 172; 53; 27; 452; 672; 112. 

b) Calcula�i: 23 + 52; 32 − 23; 24 ⋅ 52; 43 : 22; 32 ⋅ 7 − 1. 
c) Scrie�i ca putere a lui 2 numerele: 4, 64, 16, 1, 8, 42, 83, 645. 
d) Scrie�i ca putere a lui 3 numerele: 1, 81, 9, 275, 916, 8114. 

2. Scrie�i sub form� de putere: 
a) 22 ⋅ 23 ⋅ 20 ⋅ 2; b) 53 ⋅ 55 ⋅ 5 ⋅ 510; c) 27 ⋅ 3 ⋅ 9 ⋅ 81 ⋅ 30; 
d) 42 ⋅ 83 ⋅ 25 ⋅ 16; e) 47 ⋅ 472 ⋅ 475; f) 50 ⋅ 51 ⋅ 52 ⋅ 125 ⋅ 625. 

3. Calcula�i: 
a) 25 + 63; b) 52 − 32; c) 23 + 24 + 21; 
d) 142 − 102 − 82; e) 25 − 23 + 90; f) 73 − 142 − 71; 
g) 50 + 51 + 52; h) 43 − 33 + 50; i) 23 + 53 + 2 ⋅ 3. 

4. Efectua�i: 
a) (7 − 3)3; b) (2 + 3)2; c) 122 − 52; 
d) 402 + 302; e) 502 − 302; f) 24 + 32 ⋅ 2 ⋅ 50; 
g) 52 − 32 + 42;  h) 152 − 22 ⋅ 32; i) 52 + 2 ⋅ 5 ⋅ 3 + 32. 

5*.1Calcula�i: 
a) 217 ⋅ 221; b) 345 ⋅ 387 ⋅ 355; c) 719 ⋅ 783 ⋅ 7; d) 247 : 239; 

e) 5108 : 572; f) 237 ⋅ 247 : 250; g) ( ) 151210 ;  h) ( ) 8172 ⋅ 231; 

i) 3108 : ( ) 6153 ;  j) ( ) 27 123 5 ;⋅  k) ( ) ( )9 1010 7 5 62 3 : 2 3 .⋅ ⋅  

6*. Efectua�i: 

a) ( ) ( )17 18 23 15 2 5 50 155 5 7 : 7 : 7 7 7 5 : 5 ;⋅ + ⋅ ⋅ +  b) ( ) ( )28 1610 5 7 3 5 12 7 92 6 3 2 : 2 6 : 2 2 .� � � �+ ⋅ + + +	 
 	 
� � � �
 

7. Pentru x = 5 �i y = 3, verifica�i dac� fiecare din urm�toarele egalit��i este adev�rat�: 
a) (x + y)2 = x2 + y2 + 2xy; b) (x − y)2 = x2 + y2 − 2xy; c) (x + y)(x − y) = x2 − y2. 

8. Fie egalitatea (x + y + z)2 = x2 + y2 + z2 + 2xy + 2yz + 2zx. Verifica�i egalitatea pentru: 
a) x = y = z = 10; b) x = 2; y = 3; z = 4. 

*1Exerci�iile marcate cu * sunt facultative. 
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9. �tiind c� a ⋅ b = 23 ⋅ 35, b ⋅ c = 33 ⋅ 52 �i a ⋅ c = 25 ⋅ 56, scrie�i folosind propriet��ile puterilor a ⋅ b ⋅ c : 812. 
10. Calcula�i: 

a) (22027 – 22026 – 22025) : 16506 – 20240 + 12025; b) 272 : (92 ⋅ 3) + 12510 : (53)9 – (211 ⋅ 510) : (210 ⋅ 59). 
 

APLICARE �I EXERSARE � � 
11. Afla�i numerele naturale x �i y care verific� egalitatea: 2x + 2y = 24. 

12. Afla�i numerele naturale x, y �i z care verific� egalitatea: 2x + 2y + 2z = 28. 

13. Afla�i numerele naturale nenule x, y �i z care verific� egalitatea: 2x + 3y + 5z = 68. 

14. Afla�i num�rul natural x, �tiind c�: 
a) 2x = 8; b) 2x ⋅ 4 = 32; c) 8x ⋅ 16 = 128. 

15. Calcula�i: 
a) (34 + 43) : 29; b) 13 ⋅ 31 + 22 ⋅ 25 – 20250; c) [(22 ⋅ 3)2 + 52] : 169. 

16. Calcula�i: 
a) (600 ⋅ 125) ⋅ (16 ⋅ 5)2 : (52 ⋅ 10 : 25)7;  b) (3 ⋅ 5)2 + 4570 : 970 : 569 – 23 ⋅ 52. 

17. Calcula�i: 
a) (4 + 3)3 – (4 – 3)10; b) (103 – 125 ⋅ 23) : 123123; 
c) [(103 : 52 : 8 + 32 ⋅ 52) : 30] ⋅

022 ;  d) {[(122 + 52) : 13]2 – 27 – 20} : 23.  

18. Descompune�i în produs, folosind factorul comun: 
a) 45 + 48 – 44; b) 33 + 65 + 34; c) x2 + x3 + x4; 
d) 53 ⋅ 6 + 54 ⋅ 7; e) 3x2y + 2xy2 + 4xy; f) 75 ⋅ x + 74 ⋅ y + 49z. 

19. Calcula�i: 
a) (16 ⋅ 1210 – 4 ⋅ 1210) : 1211;   b) 152 – (14 ⋅ 15 + 15) : 152; 
c) 103 ⋅ 85 – 103 ⋅ 61 – 3 000;  d) 511 – (6 ⋅ 510 – 2 ⋅ 510). 

20. Calcula�i: 
a) (22)10 : 643; b) (35)16 ⋅ (81)10 : (274)10; c) (52)10 ⋅ 257 : (1255)2. 
 

APROFUNDARE �I PERFORMAN�� � � � 
21. Calcula�i: 

a) (22027 – 22026 – 22025) : 215 : (256)250 – 103 + 12025 ⋅ 20250; 
b) 92 : (43 – 62 – 240) + 

322 : 43 + [(33)27 : 940 + 20]50 : 3220. 
22. Calcula�i suma cifrelor num�rului: 

a) 52027 ⋅ 16507; b) 8675 ⋅ 251014. 
23. Determina�i num�rul natural x care verific� egalitatea: 

a) x2 : 22 = 32; b) 252 – x = 242;  c) x : 103 = 100; 
d) 441 : x = 212; e) x – 25 = 53;  f) 324 : x = (32 ⋅ 2)2.  

24*. Determina�i num�rul natural x care verific� egalitatea: 
a) (4x)2 = 28;  b) (10x)5 ⋅ 100 = (24 ⋅ 54)8; c) (52)x+3 = 54x ⋅ 52; d) x : (23)0 = 1; 
e) (3x)5 = 310 ⋅ 35; f) (74)x = 

25 2(7 ) ;   g) x : (22 ⋅ 23) = 4; h) x + (22)5 = 23 ⋅ 27. 
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25. Determina�i num�rul natural x care verific� egalitatea: 
a) 3x + 3x–1 = 4; b) 3x + 3x–1 + 3x–2 + 3x–3 = 40; 
c) 5 ⋅ 3x – 2 ⋅ 3x = 81; d) 32x+1 – 32x – 32x–1 – 32x–2 – 32x–3 = 123. 

26. Ar�ta�i c� 2(1 + 3 + 32 + … + 350) < 351. 

27. Ar�ta�i c� a = b, �tiind c� a = 1 + 2 + 22 + 23 + … + 2100 + 2101 �i b = 3(1 + 4 + 42 +  … + 450). 
28. Ar�ta�i c� (a − 1)(an−1 + an−2 + … + a + 1) = an − 1. 

29. Scrie�i num�rul 210 − 1 ca o sum� de 10 puteri consecutive ale lui 2. 
 

SUPERMATE � � � � 
30. Calcula�i: 

a) 1 + 2 + 22 + ... + 22027; b) 2(1 + 3 + 32 + ... + 32027); 
c) 1 + 4  + 42 + ... + 42027;  d) 1 + 5 + 52 + ... + 52027. 

31. Ar�ta�i c� oricare ar fi num�rul natural n, au loc egalit��ile: 
a) 2n+1 – 2n = 2n; b) 3n+1 – 3n = 2 ⋅ 3n; 
c) 2n+1 – (2n + 2n–1 + ... + 22 + 21 + 20 = 1. 

32. Determina�i numerele naturale x, y �i z, �tiind c� x < y < z �i 3x + 2 ⋅ 3y + 2 ⋅ 3z = 225. 

33. Determina�i numerele naturale a, b �i c care verific� egalitatea 22a+1 + 23b + 22c = 112. 

34. Dac� a �i b sunt cifre consecutive în baza zece �i a > b, ar�ta�i c�:  
2333 111 .aaa bbb+ =  

2. COMPARAREA �I ORDONAREA PUTERILOR. 
 REGULI DE COMPARARE 

O problem� care se pune este aceea de a compara dou� puteri, am �i bn, unde a, b, m �i n sunt 
numere naturale. 

Se folosesc urm�toarele dou� reguli: 
 

1. m < n � am < an 
← Dintre dou� puteri care au aceea�i baz�, este mai mic� cea 

care are exponentul mai mic. 
   

2. a < b � am < bm 
← Dintre dou� puteri care au acela�i exponent, este mai mic� 

cea care are baza mai mic�. 
 

Pentru a compara dou� puteri care au baze diferite �i exponen�i diferi�i, dac� este posibil, se aduc pu-
terile fie la acela�i exponent, fie la aceea�i baz�, �i apoi se compar� dup� regulile enun�ate mai sus. 

 
Exemple:   
1. Ordona�i cresc�tor numerele: 279; 913 �i 2435. 
Rezolvare:  
Descompunem bazele: 27 = 33; 9 = 32; 243 = 35. 
Rezult�: 279 = (33)9 = 33⋅9 = 327; 913 = (32)13 = 326; 2435 = (35)5 = 325. 

Având aceea�i baz�, compar�m exponen�ii. Deoarece 25 < 26 < 27 
(1)

�  325 < 326 < 327, deci 2435 < 913 < 279.  
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TESTUL 3 
 

I.  Completa�i spa�iile punctate cu r�spunsul corect.  (1,5 puncte) 
(0,5p) 1. Diferen�a a dou� numere este 82. Dac� împ�r�im num�rul mare la cel mic, se ob�in câtul 3 �i 

restul 8. Num�rul mic este  ....................................................................................................................  . 
(0,5p) 2. Sergiu a primit o cutie cu bomboane. În prima zi a mâncat, împreun� cu prietenii lui, jum�tate 

din bomboane, a doua zi a mâncat o treime din num�rul bomboanelor r�mase, iar a treia zi a 
mâncat o p�trime din num�rul bomboanelor r�mase. Dac� în cutie mai sunt 6 bomboane, 
atunci ini�ial în cutie au fost  ..................................................................................................................  . 

(0,5p) 3. Dac� [2 � (x + 19) + 4] � 3 – 90 = 162, atunci x este egal cu  ...................................................................  . 
 

II.  Încercui�i litera corespunz�toare r�spunsului corect.  (1,5 puncte) 
(0,5p) 1. �tiind c� 43 kg de caise cost� 258 de lei, cu 102 lei se pot cump�ra:  

A. 19 kg;  B. 17 kg; C. 21 kg; D. 12 kg. 
(0,5p) 2. Dac� 6 tractoare ar� un teren în 4 ore, atunci cele 6 tractoare vor ara într-o or�: 

A. o treime din teren;  B. o doime din teren; 
C. o p�trime din teren; D. o cincime din teren. 

(0,5p) 3. Dac� la triplul unui num�r se adun� 543, se ob�ine 765. Num�rul este: 
A. 74;  B. 47; C. 72; D. 78. 

 

III.  Scrie�i în c�su�a al�turat� litera A, dac� afirma�ia este adev�rat�, sau litera F, dac� afirma�ia este 
fals�.  (1,5 puncte) 

(0,5p) 1. Suma a dou� numere este 1291, iar diferen�a lor este 297. Cel mai mare dintre numere 
este 497.  

    . 

(0,5p) 2. Ioana cump�r� 7 caiete �i 3 pixuri pentru care pl�te�te 87 de lei. Dac� 5 caiete cost� cât  
2 pixuri, atunci un pix cost� 15 lei. 

    . 

(0,5p) 3. Însumând jum�tatea, sfertul �i optimea unui num�r, se ob�ine 119. Num�rul este 136.      . 
 

IV.  Uni�i, prin s�ge�i, fiecare enun� aflat în coloana din stânga cu r�spunsul corespunz�tor aflat în 
coloana din dreapta.  (1,5 puncte) 
Se �tie c� 14 caiete cost� 98 de lei. 

A       B 
(0,5p) 1. Un caiet cost� ... a) 117 lei; 
(0,5p) 2. Dou�zeci �i nou� de caiete cost� ... b) 203 lei; 
(0,5p) 3. �aptesprezece caiete cost� ... c) 7 lei; 

 d) 119 lei. 
 

V.  Scrie�i rezolv�rile complete.  (3 puncte) 
(1,5p) 1. Punem 40 � de ap� în 12 vase, unele de 1 � �i altele de 5 �. 

a) Este posibil ca num�rul vaselor de 5 � s� fie 8? 
b) Calcula�i num�rul vaselor de 1 � �i al celor de 5 �. 

(1,5p) 2. Un croitor vinde într-o zi 7 fuste �i 5 sacouri �i încaseaz� 4 120 de lei. În alt� zi croitorul vinde 
o fust� �i 3 sacouri �i încaseaz� 1 800 de lei. 

a) Cât cost� 8 fuste �i 8 sacouri? b) Cât cost� o fust�? 
c) Cât cost� un sacou? 

EDITURA PARALE
LA

 45



Matematic�. Clasa a V-a | 113 

 

1. DIVIZOR. MULTIPLU. DIVIZOR COMUN.  
MULTIPLU COMUN 

Fie a �i b dou� numere naturale. Spunem c� b este divizor al lui a dac� exist� un num�r natural c 
astfel încât a = b ⋅ c.  

În aceast� situa�ie, despre a se spune c� este un multiplu al lui b �i se utilizeaz� una dintre 
urm�toarele scrieri: 

 

 b  |  a   citim: b divide a  
  a b	     citim: a este divizibil cu b  

 

Se mai folosesc simbolurile: |/  (nu divide); 	  (nu este divizibil cu). 
Exemple:  
1. 2 | 12 deoarece exist� num�rul natural c, astfel încât 12 = 2 ⋅ c (num�rul natural c este 6). Deci,  

2 este divizor al lui 12 �i 12 este multiplu al lui 2. 
2. Fie a un num�r natural oarecare; a | 0 deoarece exist� num�rul natural c, astfel încât 0 = a ⋅ c 

(num�rul natural c este 0). 
3. 0 | 0 deoarece exist� num�rul natural c, astfel încât 0 = 0 ⋅ c (num�rul natural c poate fi orice 

num�r natural). 
 

Observa�ie: Pentru a �i b dou� numere naturale, cu b ≠ 0, se spune c� b divide pe a sau c� a 
este divizibil cu b dac� a se împarte exact la b. 
Exemple:   
1. 4 | 32 deoarece 32 : 4 = 8.  
2. 6 |/ 27 deoarece împ�r�ind pe 27 la 6, restul împ�r�irii nu este 0. Altfel spus, 27 : 6 nu este num�r 

natural. 
 

Observa�ie: Re�inem urm�toarele exprim�ri echivalente: 
• b este divizor al lui a; • a este un multiplu al lui b; 
• b divide pe a; • a este divizibil cu b; 
• a se împarte exact la b (numai pentru b ≠ 0). 

 

Cum se afl� multiplii 
unui num�r natural?  Pentru a afla multiplii unui num�r natural a, multiplic�m num�rul 

a, adic� înmul�im pe rând num�rul a cu toate numerele naturale. 
 

Exemplu: Multiplii num�rului 3 sunt: 3 ⋅ 0, 3 ⋅ 1, 3 ⋅ 2, 3 ⋅ 3, 3 ⋅ 4, 3 ⋅ 5, 3 ⋅ 6, 3 ⋅ 7, … . Prin urmare, 
multiplii num�rului 3 sunt: 0, 3, 6, 9, 12, 15, 18, 21, … . 

Rela�ia de divizibilitate are urm�toarele propriet��i: Exemple: 

– este reflexiv�: oricare ar fi num�rul natural a, 
acesta este divizibil cu el însu�i, adic� a | a; 

7 | 7 deoarece exist� num�rul natural 1, 
astfel încât 7 = 7 � 1. 

– este antisimetric�: dac� a �i b sunt numere 
naturale, atunci din a | b �i b | a rezult� a = b; 

Dac� 17 | x �i x | 17, atunci 17 = x. 

– este tranzitiv�: dac� a, b, c sunt numere naturale, 
atunci din a | b �i b | c rezult� a | c. 

Dac� 37 | 111 �i 111 | 777, atunci 37 | 777. 
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Re�inem! 
1. Num�rul natural 0 este multiplu al oric�rui num�r natural (0 � a, oricare ar fi num�rul natural a, 

deoarece 0 = a � 0). 
2. Num�rul natural 1 este divizor al oric�rui num�r natural (a � 1, oricare ar fi num�rul natural a, 

deoarece a = 1 � a). 
3. Num�rul natural 0 nu este divizor al niciunui num�r natural nenul (dac� a ≠ 0, atunci a 	  0). 
4. Dac� a = b � c, atunci a este multiplu atât al num�rului b, cât �i al num�rului c, iar b �i c sunt divizori 

ai num�rului a (12 = 2 � 6, atunci 12 este multiplu al lui 2 �i al lui 6, iar 2 �i 6 sunt divizori ai lui 12). 
5. Orice num�r natural a este divizibil la el însu�i (a � a, oricare ar fi num�rul natural a, deoarece  

a = a � 1). 
6. Numerele 1 �i a se numesc divizori improprii ai num�rului a. Orice divizor al num�rului a, 

diferit de 1 �i a se nume�te divizor propriu al num�rului a (12 are ca divizori improprii pe 1 �i 
pe el însu�i, iar ca divizori proprii pe 2, 3, 4 �i 6). 

7. Num�rul natural a, a ≠ 0, se nume�te divizor comun al numerelor naturale b �i c dac� b§a �i c§a.  
Num�rul natural d, d ≠ 0, este cel mai mare divizor comun al numerelor naturale 
nenule a �i b, dac� îndepline�te condi�iile: 
a) d divide pe a �i d divide pe b; 
b) d se divide cu orice divizor comun al numerelor a �i b. 

8. Num�rul natural a se nume�te multiplu comun al numerelor naturale nenule b �i c dac� a§b 
�i a§c.  
Num�rul natural m, m ≠ 0, este cel mai mic multiplu comun al numerelor naturale a �i b dac� 
îndepline�te condi�iile: 
a) m se divide cu a �i m se divide cu b; 
b) orice multiplu comun al numerelor naturale nenule a �i b se divide cu m. 

 

Problem�:  
a) Scrie�i divizorii num�rului 18. 
b) Scrie�i divizorii proprii ai num�rului 30. 
c) Afla�i cel mai mare divizor comun al 

numerelor 18 �i 30. 

d) Scrie�i multiplii num�rului 18. 
e) Scrie�i multiplii num�rului 30. 
f) Afla�i cel mai mic multiplu comun  

al numerelor 18 �i 30. 
Rezolvare: 
a) Divizorii num�rului 18 sunt: 1, 2, 3, 6, 9 �i 18 (numerele la care se împarte exact 18). 
b) Divizorii num�rului 30 sunt: 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15 �i 30. Divizorii proprii sunt: 2, 3, 5, 6, 10, 15. 

Divizorii improprii sunt: 1 �i 30. 
c) Din a) �i b) rezult� c� cel mai mare divizor comun al numerelor 18 �i 30 este 6. 
d) Multiplicând num�rul 18, ob�inem: 18 ⋅ 0, 18 ⋅ 1, 18 ⋅ 2, 18 ⋅ 3, 18 ⋅ 4, 18 ⋅ 5, 18 ⋅ 6, 18 ⋅ 7, … . Deci, 

multiplii num�rului 18 sunt: 0, 18, 36, 54, 72, 90, 108, ... . 
e) Multiplicând num�rul 30, ob�inem: 0, 30, 60, 90, 120, 150, … . 
f) Din d) �i e) rezult� c� cel mai mic multiplu comun al numerelor 18 �i 30 este 90. 
 

Observa�ii: 
• Dac� d este divizor comun al numerelor naturale a �i b, atunci d este �i divizor al numerelor a + b 

�i a – b (din 6 | 12 �i 6 | 18 rezult� c� 6 | 30 �i 6 | 6). 
• Divizorii unui num�r natural sunt numere naturale mai mici sau egale cu num�rul dat. Un 

num�r natural are un num�r finit de divizori. 
• Multiplii nenuli ai unui num�r natural sunt numere naturale mai mari sau egale cu num�rul dat. 

Un num�r natural are un num�r infinit de multipli. 

EDITURA PARALE
LA

 45



Matematic�. Clasa a V-a | 115 

ACTIVIT��I DE ÎNV��ARE 

ÎN�ELEGERE �  

1. Scrie�i to�i divizorii numerelor: 12, 27, 31. 
2. Scrie�i cinci divizori ai num�rului 100. 
3. Scrie�i trei multipli ai num�rului 6 mai mari decât 6. 
4. a) Scrie�i to�i multiplii mai mici decât 50 ai num�rului 7. 

b) Scrie�i to�i multiplii lui 7 cuprin�i între 15 �i 65. 
5. Scrie�i trei multipli comuni pentru numerele 12 �i 18. 
6. Afla�i to�i divizorii comuni ai numerelor 12 �i 18 �i preciza�i care este cel mai mare dintre ei. 
7. Care este cel mai mic num�r natural nenul, multiplu comun pentru numerele 6 �i 9? 
8. Care este cel mai mic num�r natural nenul, multiplu comun pentru numerele 2, 3 �i 5? 
9. Care este cel mai mare num�r natural, divizor comun al numerelor 42 �i 70? 

10. Câ�i divizori are num�rul 18? Dar 28? 
11. Care este cel mai mic num�r natural care are exact doi divizori? 
12. Care este cel mai mic num�r natural care are exact trei divizori? 
13. Care este cel mai mic num�r natural care are exact patru divizori? 
14. Câte numere naturale de dou� cifre se divid cu 7? 
 

APLICARE �I EXERSARE � �  
15. Afla�i cel mai mare num�r natural de trei cifre care este multiplu de 23. 
16. Afla�i cel mai mic num�r natural de patru cifre care este multiplu de 47. 
17. Care este cel mai mic num�r natural care are exact trei divizori? 
18. Un num�r natural a este divizibil cu 12. Scrie�i trei divizori diferi�i ai num�rului a. 
19. Folosind cifrele 0, 5 �i 4 scrie�i toate numerele de trei cifre divizibile cu: 

a) 2; b) 5; c) 10. 
20. Numerele naturale nenule a �i b au divizor comun numai pe 1. Care este cel mai mic num�r nenul, 
multiplu comun pentru numerele a �i b? 

21. Scrie�i numerele de forma 2xy  divizibile cu 17. 
 

APROFUNDARE �I PERFORMAN�� � � �  
22. Un num�r natural nenul a are printre divizorii s�i numerele 3, 5 �i 7. Scrie�i înc� patru divizori 
diferi�i de ace�tia ai num�rului a. 
23. a) �tiind c� a | b �i b | c, ar�ta�i c� a | c. b) �tiind c� a | b �i b | a, ar�ta�i c� a = b. 
24. a) �tiind c� a, b �i d sunt numere naturale nenule, a > b, d | a �i d | b, ar�ta�i c� d | (a – b). 

b) �tiind c� a, b, d sunt numere naturale nenule, d | (a + b) �i d | a, ar�ta�i c� d | b. 
25. Determina�i numerele naturale n, �tiind c� 2n + 1 este un divizor al num�rului 15. 

PE 
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26. Determina�i numerele naturale n, �tiind c� 17 este un divizor al num�rului 3n + 2. 
27. Demonstra�i c� num�rul N = 50 + 51 + 52 + 53 + ... + 52027 este divizibil cu 6. 
28. Restul împ�r�irii num�rului natural n la 75 este 6. Ar�ta�i c� n este multiplu de 3.  
29. Determina�i numerele naturale n care verific� simultan rela�iile:  

a) 31 | (n + 2); b) 60 ≤ n ≤ 153. 
 

SUPERMATE � � � � 
30. Demonstra�i c� toate numerele de forma abcabc  sunt divizibile cu 7, cu 11 �i cu 13. 
31. a) Calcula�i câte numere de trei cifre divizibile cu 37 exist�. 

b) Calcula�i suma tuturor numerelor de trei cifre divizibile cu 37. 
c) Ar�ta�i c� suma calculat� la punctul b) se divide cu 375. 

32. a) Ar�ta�i c� suma a trei numere naturale consecutive este divizibil� cu 3. 
b) Ar�ta�i c� produsul a trei numere naturale consecutive este divizibil cu 6. 

33. Pe o tabl� sunt scrise toate numerele naturale de la 1 la 100. Ileana �i Tudor �terg pe rând, începând 
cu Tudor, câte un num�r. Pierde copilul care este obligat s� �tearg� primul un multiplu al lui 2 sau al  
lui 5. Cine câ�tig�? 
34. Determina�i num�rul natural n, �tiind c� (3 ⋅ n + 4) | (2 ⋅ n + 21) �i (2 ⋅ n + 21) | (3 ⋅ n + 4). 
35. Ar�ta�i c� oricum am alege 5 numere naturale, exist� printre ele cel pu�in dou� a c�ror diferen�� 
este divizibil� cu 4. 

2. APLICA�II ALE DIVIZIBILIT��II  
(NUMERE PARE �I NUMERE IMPARE) 

Din teorema împ�r�irii cu rest rezult� c� oricare ar fi n un num�r natural, restul împ�r�irii lui n la 2 
este 0 sau 1. Deci, orice num�r natural este de forma 2r sau 2r + 1, unde r este un num�r natural. 
Numerele de forma 2r se împart exact la 2 �i se numesc numere pare, iar cele de forma 2r + 1 dau la 
împ�r�irea cu 2 restul 1 �i se numesc numere impare. 

	irul numerelor pare este: 0, 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, …, 100, 102, 104, …, 1 000, 1 002, 1 004, … . 
	irul numerelor impare este: 1, 3, 5, 7, 9, 11, 13, …, 99, 101, 103, …, 999, 1 001, 1 003, … . 
Pentru a ob�ine un num�r natural par, este suficient s� lu�m un num�r natural r oarecare �i s� 

calcul�m 2r; dac� vom calcula 2r + 1 vom ob�ine un num�r natural impar. 
Dac� a �i b sunt dou� numere naturale de aceea�i paritate sau de parit��i diferite, paritatea sumei, 

diferen�ei �i produsului rezult� din urm�torul tabel: 
 

a b a + b a − b a ⋅ b 
par par par par par 
par impar impar impar par 

impar par impar impar par 
impar impar par par impar 

 

Observa�ii: 
• Despre paritatea câtului a : b (dac� împ�r�irea se face exact) nu se poate spune nimic. 
• Suma �i diferen�a au aceea�i paritate. 
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Capitolul 
FRAC�II ORDINARE. 
FRAC�II ZECIMALE 

 

Competen�e specifice. Exemple de activit��i de înv��are 
1.2. Identificarea frac�iilor ordinare sau zecimale în contexte variate 

• Utilizarea unor reprezent�ri grafice variate pentru ilustrarea frac�iilor echiunitare, subunitare, 
supraunitare 

• Verificarea echivalen�ei a dou� frac�ii prin diferite reprezent�ri 
• Scrierea unui procent sub form� de frac�ie ordinar� (de exemplu, 20% se scrie 20/100) 
• Identificarea unor date statistice din diagrame, tabele sau grafice 

 
2.2. Efectuarea de calcule cu numere naturale folosind opera�iile aritmetice �i propriet��ile acestora 

• Efectuarea de calcule cu frac�ii folosind propriet��i ale opera�iilor aritmetice 
• Introducerea �i scoaterea întregilor dintr-o frac�ie ordinar� 
• Înmul�irea �i împ�r�irea unei frac�ii zecimale cu un num�r finit de zecimale nenule cu 10, 100, 1 000 
• Scrierea unei frac�ii zecimale cu un num�r finit de zecimale nenule ca un produs dintre un num�r 

zecimal �i o putere a lui 10; scrierea unei frac�ii zecimale cu un num�r finit de zecimale nenule ca 
un cât dintre un num�r zecimal �i o putere a lui 10 

• Calcularea unei frac�ii echivalente cu o frac�ie dat�, prin amplificare sau simplificare 
• Simplificarea unei frac�ii ordinare în vederea ob�inerii unei frac�ii ireductibile (prin simplific�ri 

succesive, dac� este cazul) 
• Efectuarea de opera�ii cu numere ra�ionale exprimate sub form� de frac�ie zecimal� �i/sau ordinar� 

 
3.2. Utilizarea de algoritmi pentru efectuarea opera�iilor cu frac�ii ordinare sau zecimale 

• Aplicarea algoritmilor de împ�r�ire a unei frac�ii zecimale la un num�r natural sau la o frac�ie 
zecimal� cu un num�r finit de zecimale nenule 

• Transformarea frac�iilor ordinare în frac�ii zecimale �i invers 
• Aplicarea metodelor aritmetice pentru rezolvarea unor probleme cu frac�ii 

 
4.2. Utilizarea limbajului specific frac�iilor/procentelor în situa�ii date 

• Încadrarea unei frac�ii zecimale între dou� numere naturale consecutive 
• Utilizarea limbajului specific pentru determinarea unei frac�ii dintr-un num�r natural n, multiplu 

al numitorului frac�iei 
• Utilizarea limbajului adecvat pentru exprimarea unor transform�ri monetare (inclusiv schimburi 

valutare) 
 

5.2. Analizarea unor situa�ii date în care intervin frac�ii pentru a estima sau pentru a verifica validi-
tatea unor calcule 
• Reprezentarea pe axa numerelor a frac�iilor zecimale cu un num�r finit de zecimale nenule 

folosind aproximarea acestora 

PP 
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1. FRAC�II ORDINARE. 
REPREZENTAREA FRAC�IILOR PRIN DESENE 

Frac�ia ordinar� (pe scurt frac�ia) este o pereche de numere naturale m �i n, cu n ≠ 0, scris� sub 

forma ,m
n

 unde m este num�r�torul frac�iei �i n este numitorul frac�iei.  

Num�r�torul este separat de numitor prin linia de frac�ie. 
Numitorul unei frac�ii arat� în câte p�r�i egale a fost împ�r�it întregul (nume�te p�r�ile), iar num�-

r�torul arat� câte p�r�i au fost luate din întreg (num�r� p�r�ile). 

Observa�ie: Frac�ia m
n

 este definit� dac� �i numai dac� n ≠ 0.  

Oricare ar fi n un num�r natural, avem: 0 0
n

=  (n ≠ 0) �i .
1
n n=  

Frac�iile pot fi reprezentate cu ajutorul unor desene. De exemplu, frac�ia 1
3

 din urm�toarele desene: 

 
 
 
 
 

ACTIVIT��I DE ÎNV��ARE 

ÎN�ELEGERE �  
1. Scrie�i frac�iile corespunz�toare pentru: 

a) dou� treimi; b) cinci p�trimi; c) o doime; 
d) patru cincimi; e) trei doimi; f) opt zecimi; 
g) trei �esimi; h) �apte doimi; i) nou� treimi. 

2. Scrie�i cu ajutorul frac�iilor ce parte din întreg reprezint� partea ha�urat� în figurile: 
 

a)                 

                 
Fig. 1 Fig. 2  Fig. 3   Fig. 4  Fig. 5  Fig. 6 Fig. 7 

b)  
 
 
 
 

    Fig. 1   Fig. 2  Fig. 3  Fig. 4   Fig. 5   Fig. 6 
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3. Scrie�i frac�iile reprezentate în urm�toarele desene: 
 
 
 
 
 
 
 

 Fig. 1 Fig. 2 Fig. 3   Fig. 4 
 
 
 
 
 
 
 

 Fig. 5 Fig. 6 Fig. 7 
 

4. Reprezenta�i cu ajutorul unor desene urm�toarele frac�ii: 

a) 5 ;
8

 b) 1 ;
4

 c) 3 ;
7

 d) 2 ;
5

 e) 1 ;
3

 f) 2 ;
7

 g) 3 ;
4

 h) 
2

1 ; i) 3 ;
5

 j) 2 .
3

 

5. Completa�i spa�iile libere pentru a ob�ine un întreg în scrierile: 
7 2 9 1 9; ; ; ; ; .

1 7 2 3 5 7
 

6. Desena�i segmente de dreapt� cu urm�toarele lungimi: 

a) 1
5

dm; b) 5
2

cm; c) 1
4

dm; d) 1
10

dm. 

7. Câte cincimi sunt în: 
a) un întreg; b) trei întregi; c) cinci întregi? 
 

APLICARE �I EXERSARE � � 
8. Ce parte dintr-o or� reprezint�: 

a) un minut; b) 10 minute; c) 45 de minute; 
d) 20 de minute; e) 50 de minute; f) 90 de minute? 

9. Ce parte dintr-o s�pt�mân� reprezint�: 
a) o zi; b) trei zile; c) cinci zile; d) 28 de zile? 

10. Ce parte dintr-un an reprezint�: 
a) o lun�; b) 4 luni; c) 6 luni? 

11. Scrie�i toate frac�iile de forma ,a
b

 �tiind c� a este egal cu 1, cu 3 sau cu 5, iar b este egal cu 2 sau cu 7. 

12. Scrie�i frac�iile care au numitorul 18, iar num�r�torii sunt divizorii naturali ai lui 18. 

PE 
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13. Scrie�i frac�iile care au: 
a) numitorul p�trat perfect de dou� cifre �i num�r�torul cu 7 mai mic decât acesta; 
b) numitorul 10 �i num�r�torul de o cifr� impar�; 
c) num�r�torul de forma 2,x  unde 2x §3 �i numitorul cu 5 mai mare decât acesta. 

14. Preciza�i: 
a) câte doimi con�in 5 întregi; b) câte treimi con�in 2 întregi; c) câte cincimi con�in 3 întregi. 

15. Preciza�i câ�i întregi sunt în: 
a) 10 cincimi; b) 18 noimi; c) 12 treimi. 
 

APROFUNDARE �I PERFORMAN�� � � � 

16. Determina�i toate frac�iile de forma 1
3
x
y

, x ≠ y, unde 1 , 3x y  sunt prime. 

17. Determina�i x ∈ �* astfel încât 18
x

 s� fie num�r natural. 

18. Scrie�i toate frac�iile de forma ,a
b

 unde a �i b sunt numere naturale nenule, a ≤ 3 �i b < 4. 

19. Determina�i toate frac�iile de forma 3 ,
47

x  unde 5|3 .x  

20. Determina�i toate frac�iile cu num�r�torul 3 �i numitorul de forma 5,x  unde 2 < x ≤ 7. 

21. Determina�i toate frac�iile de forma 2 0 ,
35

x
y

 unde x ≠ y, 2|2 0x  �i 3|35 .y  

22. Determina�i numerele naturale x pentru care sunt definite frac�iile: 
18 1 35 24 17 57 19; ; ; ; ; ; .

3 1 12 2 2 ( 1) ( 7)( 2)x x x x x x x x x− + − − − + −
 

 
SUPERMATE � � � � 

23. Scrie�i toate frac�iile de forma: 

a) 1 ,
1

a
a

−
+

 unde a este num�r natural �i 3 ≤ a ≤ 9;   

b) ,a
b

 unde a este egal cu 1 sau 2 �i b este egal cu 5 sau 7. 

24. Fie frac�ia 2 1
2 1

n

n na −=
+

. Scrie�i a1, a2, a3 �i a100. 

25. Se consider� �irul de frac�ii: 1 3 5; ; ;
3 5 7

 … . 

a) Scrie�i urm�toarele trei frac�ii din �ir.  
b) Scrie�i a 100-a frac�ie din �ir. 
c) Scrie�i frac�ia aflat� pe locul n în �irul dat. 

PE 
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Nume _______________________________________ Clasa ______________ 

TEST DE AUTOEVALUARE 

• Se acord� 1 punct din oficiu. Timp de lucru 50 de minute. 

I. Completa�i pe fi�a de evaluare spa�iile punctate cu r�spunsul corect. (2 puncte) 

(0,5p) 1. Scriind sub form� ireductibil� frac�ia ordinar� 45 ,
75

 ob�inem frac�ia  ..............................................  . 

(0,5p) 2. Cel mai mic numitor comun al frac�iilor ordinare 7
12

 �i 11
15

 este egal cu  ......................................  . 

(0,5p) 3. Dac� 
(84

96

n

 = 7
8

, atunci num�rul natural n este egal cu  .....................................................................  . 

(0,5p) 4. Frac�ia ordinar� 2
32

n

 este echiunitar� pentru n egal cu  ......................................................................  . 
 

II.  Încercui�i pe fi�� doar r�spunsul corect, �tiind c� numai unul dintre cele patru r�spunsuri este 
corect. (2 puncte) 

(0,5p) 1. Frac�ia ordinar� 
2

1

2 3 ,
3 2

yx

y x

+

+

−
+

 unde x �i y sunt numere naturale, este echiunitar� pentru: 

A. x = 2 �i y = 0; B. x = 1 �i y = 1; C. x = 2 �i y = 1; D. x = 1 �i y = 2. 

(0,5p) 2. Frac�ia ordinar� 
2026 2024

2028 2024

2 2
2 2

+
−

 este echivalent� cu frac�ia: 

A. 1 ;
3

 B. 5 ;
12

 C. 3 ;
1

 D. 1 .
15

 

(0,5p) 3. Dac� 2 3
11

n
n

+
+

 = 13
16

, atunci num�rul natural n este egal cu: 

A. 2; B. 5; C. 3; D. 1. 

(0,5p) 4. Scriind în ordine cresc�toare frac�iile 15
19

, 6
11

 �i 10
17

, ob�inem: 

A. 6 ,
11

15 ,
19

10 ;
17

 B. 15 ,
19

6 ,
11

10 ;
17

 C. 6 ,
11

10 ,
17

15 ;
19

 D. 15 ,
19

10 ,
17

6 .
11

  

 

III.  Uni�i prin s�ge�i fiecare enun�, aflat în coloana din stânga, cu r�spunsul corespunz�tor, aflat în 
coloana din dreapta. (1,5 puncte) 

(0,5p) a) Simplificând frac�ia 
21 021
33 033

, ob�inem frac�ia ... 1. 4 ;
5

 

(0,5p) b) Simplificând frac�ia 
1 485
1 815

, ob�inem frac�ia ... 2. 7 ;
11

 

(0,5p) c) Simplificând frac�ia 
2025 2023

2025 2023

3 3
3 3

−
+

, ob�inem frac�ia ... 3. 9 ;
11

 

  4. 5 .
9

 

 

�
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La problemele IV �i V scrie�i pe fi�a de evaluare rezolv�rile complete. (3,5 puncte) 
(1,5p) IV. Determina�i num�rul natural n în fiecare dintre cazurile:  

a) 37
5

 = 2 ;
5

n  b) 11
7
n  = 81 ;

7
  c) n < 37

11
 < n + 1. 

                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  

 

(2p) V. Se consider� frac�iile ordinare f1 = 1
3

 �i f2 = 
2

1 2

2 3 2 3
2 3

n n n n

n n

+

+ +

⋅ − ⋅
⋅

, unde n este un num�r natural.  

a) Compara�i frac�iile ordinare f1 �i f2 �i reprezenta�i-le pe axa numerelor, notând cu O origi-
nea axei, cu A punctul a c�rui coordonat� este frac�ia f2 �i cu B punctul a c�rui coordonat� 
este frac�ia f1. 

b) Dac� OA = 10 mm, calcula�i lungimea unit��ii de m�sur� exprimat� în centimetri. 
 

                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  
                                  

 
Subiectul I.1 I.2 I.3 I.4 II.1 II.2 II.3 II.4 III. IV. V. 
Punctajul            
Nota            
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1. ADUNAREA �I SC�DEREA FRAC�IILOR 
ORDINARE 

Frac�ii cu acela�i numitor 
Pentru a aduna dou� frac�ii ordinare care au 

acela�i numitor, se adun� num�r�torii �i se p�s-
treaz� numitorul comun. Frac�ia ob�inut� se 
aduce la forma ireductibil�. 

a b
m m

+  = .a b
m
+  

 

Exemplu: 3 5
10 10

+ = 3 5
10
+  = 

(28 4 .
10 5

=  

Pentru a sc�dea dou� frac�ii ordinare care au 
acela�i numitor, se scad num�r�torii �i se p�s-
treaz� numitorul comun. Frac�ia ob�inut� se aduce 
la forma ireductibil�. 

a b
m m

−  = .a b
m
−  

 

Exemplu: 
7 3
16 16

−  = 7 3
16
− = 

(44 1 .
16 4

=  

 

Frac�ii cu numitori diferi�i  
Pentru a aduna sau sc�dea dou� frac�ii care au numitorii diferi�i se aduc mai întâi frac�iile la acela�i 

numitor �i apoi se aplic� regula de adunare, respectiv sc�dere de mai sus. 
 

Re�inem! 
Pentru a aduce frac�iile la acela�i numitor se parcurg urm�toarele etape: 
• se calculeaz� cel mai mic multiplu comun al numitorilor; 
• se stabile�te numitorul comun care este cel mai mic multiplu comun al numitorilor; 
• se amplific� fiecare frac�ie cu câtul dintre numitorul comun determinat �i numitorul frac�iei 

respective. 
 

Exemplu: Pentru a calcula suma 17 7
20 15

+  sau diferen�a 17 7
20 15

−  se procedeaz� astfel: 

• se calculeaz� cel mai mic multiplu comun al numitorilor: 
� multiplii lui 20 sunt: 20, 40, 60, 80, …; � multiplii lui 15 sunt: 15, 30, 45, 60, 75, … . 

Rezult� c� cel mai mic multiplu comun al numitorilor este 60. A�adar numitorul comun este 60.   

• se amplific� frac�ia 17
20

 cu câtul dintre 60 �i 20, adic� cu 3, �i se ob�ine 
3) 17 51 ;

20 60
=  

• se amplific� �i frac�ia 7
15

 cu câtul dintre 60 �i 15, adic� cu 4, �i se ob�ine 
4) 7 28

15 60
= . 

Atunci: 

� suma frac�iilor 17
20

 �i 7
15

 este 
3) 4)17 7 51 28 79

20 15 60 60 60
+ = + = ; 

� diferen�a frac�iilor 17
20

 �i 7
15

 este
3) 4)17 7 51 28 23

20 15 60 60 60
− = − = . 

 

Observa�ii: 
• Dac� frac�iile care se adun� sau se scad nu sunt ireductibile, este preferabil s� se simplifice pân� 

devin ireductibile �i apoi s� se aduc� la acela�i numitor. 

PE-PP 

UNITATEA: OPERA�II CU FRAC�II ORDINARE 
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• Rezultatul adun�rii sau sc�derii trebuie, de asemenea, s� fie exprimat printr-o frac�ie ireductibil�. 

• S� remarc�m c�, pentru dou� frac�ii oarecare a
m

 �i b
n

, dac� amplific�m prima frac�ie cu numitorul 

celei de a doua �i pe a doua cu numitorul primei frac�ii, ob�inem dou� frac�ii care au acela�i 
numitor m n⋅ . Într-adev�r: 

)n a a n
m m n

⋅=
⋅

 �i 
)m b m b
n m n

⋅=
⋅

. 

Aceast� remarc� poate fi utilizat� la adunarea �i sc�derea frac�iilor, doar c� se lucreaz� cu numere 
mai mari decât atunci când lu�m ca numitor comun pe cel mai mic multiplu comun al numitorilor. 

 

Exemplu: 

17 7
20 15

+ =
15) 20)17 7

20 15
+ = 17 15 7 20

20 15 20 15
⋅ ⋅+
⋅ ⋅

= 

= 255 140
300 300

+ =
(5395

300
= 79

60
. 

Exemplu: 

17 7
20 15

− =
15) 20)17 7

20 15
− = 17 15 7 20

20 15 20 15
⋅ ⋅−
⋅ ⋅

= 

= 255 140
300 300

− =
(5115

300
= 23

60
. 

 

PROPRIET��ILE ADUN�RII 
Adunarea frac�iilor ordinare are acelea�i propriet��i ca adunarea numerelor naturale. 
1. Adunarea frac�iilor ordinare este comutativ� (putem schimba ordinea termenilor f�r� ca rezul-

tatul s� se modifice), adic�: 
a
b

 + c
d

 = c
d

 + ,a
b

oricare ar fi frac�iile a
b

 �i ,c
d

 b ≠ 0, d ≠ 0. 

Exemplu: 
2
3

 + 3
5

 = 3
5

 + 2 .
3

 

Calcul�m 
5) 2

3
 + 

3) 3
5

 = 10
15

+ 9
15

 = 19
15

 �i 
3) 3

5
 + 

5) 2
3

 = 9
15

 + 10
15

 = .19
15

 Am ob�inut acela�i rezultat, 19
15

. 
 

2. Adunarea frac�iilor ordinare este asociativ� (putem asocia, grupa termenii în mod diferit f�r� ca 
rezultatul s� se modifice), adic�: 

a c
b d
� �+	 

� �

 + e
f

 = a
b

+ c e
d f
� �

+	 

� �

, oricare ar fi frac�iile ,a
b

c
d

 �i e
f

 (b ≠ 0, d ≠ 0, f ≠ 0). 

Exemplu: 1 2
2 3

� �+	 

� �

 + 1
5

 = 1
2

 + 2 1 .
3 5

� �+	 

� �

 

Calcul�m 
3) 2)1 2

2 3
� �

+	 
	 

� �

 + 1
5

 = 3 4
6 6
� �+	 

� �

 + 1
5

 = 
5) 7

6
 + 

6) 1
5

 = 35
30

 + 6
30

 = 41
30

 �i 1
2

+ 
5) 3)2 1

3 5
� �

+	 
	 

� �

 = 1
2

 + 

+ 10 3
15 15
� �+	 

� �

 = 
15) 1

2
 + 

2) 13
15

 = 15
30

 + 26
30

 = 41
30

, deci am ob�inut acela�i rezultat. 

 

3. Num�rul 0 este element neutru la adunarea frac�iilor ordinare (adunarea cu num�rul 0 nu 
modific� rezultatul), adic�: 

a
b

 + 0 = 0 + a
b

 = a
b

, oricare ar fi frac�ia a
b

 (b ≠ 0). 

Exemplu: 3
5

 + 0 = 0 + 3
5

 = 3
5

. 
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Observa�ii: 
• Dac� într-un exerci�iu apar adun�ri �i sc�deri, opera�iile se realizeaz� în ordinea în care sunt 

scrise. 
• Dac� cel pu�in unul dintre termenii adun�rii con�ine întregi în fa�a frac�iei, putem s� introducem 

întregii în frac�ie �i apoi s� efectu�m adunarea sau putem aduna doar frac�iile, p�strând num�rul 
de întregi în fa�a rezultatului. 

• Propriet��ile adun�rii nu sunt adev�rate pentru opera�ia de sc�dere, dar avem: 

� 
a
b

– 0 = ;a
b

 � 
a
b

 – a
b

 = 0, oricare ar fi frac�ia a
b

, b ≠ 0; 

� 
a
b

 – c
d

 – e
f

 = a
b

 – c e
d f
� �

+	 

� �

, oricare ar fi frac�iile ,a
b

 ,c
d

 ,e
f

 b ≠ 0, d ≠ 0, f ≠ 0. 

• Egalitatea a b
c
+ = a

c
+ b

c
(c ≠ 0) reprezint� scrierea frac�iei a b

c
+  ca o sum� de dou� frac�ii 

distribuind numitorul fiec�ruia din termenii sumei de la num�r�tor. 

Exemple: a) 11 7
19
+  = 11

19
 + 7 ;

19
 b) 19

43
 = 10 9

43
+  = 10

43
 + 9 .

43

4. Adunarea respectiv sc�derea dintre un num�r natural �i o frac�ie ordinar� se efectueaz� scriind 
num�rul natural ca frac�ie ordinar� cu numitorul 1, astfel: 

n + a
b

 = 
)

1

b n  + a
b

 = n b a
b

⋅ +  �i n – a
b

 = 
)

1

b n  – a
b

 = n b a
b

⋅ − . 

Exemple: 

5 + 2
3

 = 
3) 5

1
 + 2

3
 = 15 2

3
+  = 17

3
 = 25

3
 �i 5 – 2

3
 = 5

1
 – 2

3
 = 15 2

3
−  = 13

3
 = 14 .

3
 

 

5. Egalitatea a b
c
−  = a

c
 – b

c
(c ≠ 0) reprezint� scrierea frac�iei a b

c
− ca o diferen�� de dou� frac�ii 

distribuind numitorul fiec�ruia dintre termenii diferen�ei de la num�r�tor. 

Exemple: a) 11 7
19
−  = 11

19
 – 7 ;

19
 b) 19

43
 = 20 1

43
−  = 20

43
 – 1 .

43
 

ACTIVIT��I DE ÎNV��ARE 

ÎN�ELEGERE �  

1. Efectua�i adun�rile: 

a) 3 2 ;
5 5

+  b) 37 69 ;
53 53

+  c) 17 3 ;
40 40

+  d) 93 44 .
137 137

+  

2. Efectua�i sc�derile: 

a) 11 4 ;
7 7

−  b) 48 11 ;
74 74

−  c) 50 43 ;
91 91

−  d) 219 5 .
107 107

−  

PE 
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3. Calcula�i: 

a) 1 2 4 ;
7 7 7

+ +  b) 1 3 5 ;
63 63 63

+ +   c) 17 49 86 ;
152 152 152

+ +  

d) 29 13 5 ;
77 77 77

− −  e) 11 1 3 5 ;
4 4 4 4

− − −  f) 137 35 49 51 .
371 371 371 371

− − −  

4. Calcula�i: 

a) 
11 7 ;

19 19 19
aa a+ +  b) 3 17 26 ;

23 23 23
a a a+ +  c) 11 13 25 ;

49 49 49
x x x+ +   

d) 15 3 5 ;
7 7 7

b b b− −  e) 21 7 3 ;
11 11 11

y y y
− −  f) 29 21 8 .

47 47 47
c c c− −  

5. Calcula�i �i exprima�i rezultatul printr-o frac�ie ireductibil�:  

a) 1 5 ;
2 4

+  b) 1 3 ;
9 7

+   c) 1 3 ;
6 8

+  d) 10 9 ;
39 117

+  

e) 1 7 5 ;
5 15 8

+ +  f) 1 7 5 ;
4 24 8

+ +  g) 1 23 ;
4 5

+ +  h) 3 4 7 ;
11 3 12

+ +  

i) 1 1 ;
5 7

−  j) 7 5 ;
20 18

−  k) 8 5 ;
13 39

−  l) 23 .
5

−  

6. Calcula�i �i exprima�i rezultatul printr-o frac�ie ireductibil�:  

a) 1 15 6 ;
4 10

+   b) 1 2 176 5 1
4 3 24

+ + ; c) 5 14 2
6 4

− ;  d) 1 24 1
2 3

− . 

 
APLICARE �I EXERSARE � � 

7. Efectua�i calculele: 

a) a b
a b a b

+
+ +

, a + b � 0;  b) a
a b c+ +

+ b
a b c+ +

+ c
a b c+ +

, a + b + c � 0. 

8. Scrie�i ca o sum� de frac�ii ordinare cu acela�i numitor: 

a) 7 ;
11

 b) 5 ;
9

 c) 24 ;
17

 d) 6 ;
23

a  e) 2 5 ;
5
a

a
+   f) 9

1
a
a

+
+

, a ∈ �*. 

9. a) Calcula�i frac�ia cu 2
3

 mai mare decât frac�ia 4 .
3

 

b) Calcula�i frac�ia cu 19
29

 mai mic� decât frac�ia 49 .
29

 

10. Scrie�i frac�iile 5
6

, 37
54

, 109
324

 ca: 

a) sum� de frac�ii ordinare cu acela�i numitor; g�si�i trei posibilit��i; 
b) diferen�� de frac�ii ordinare cu acela�i numitor; g�si�i trei posibilit��i.  

11. a) Diferen�a a dou� frac�ii ordinare este 4 ,
19

 iar sc�z�torul este 15 .
19

 Calcula�i desc�zutul. 

b) Desc�zutul a dou� frac�ii ordinare este 41 ,
11

 iar diferen�a este 30 .
11

 Calcula�i sc�z�torul. 

PE 
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12. Determina�i frac�ia cu 119
435

 mai mare decât frac�ia: 

a) 316 ;
435

 b) 55 ;
435

 c) 751 .
435

 

13. Determina�i frac�ia cu 83
537

 mai mic� decât frac�ia: 

a) 620 ;
537

  b) 991 ;
537

  c) 100 .
537

 

14. Calcula�i suma: 

a) 2 3 4 5 6

1 1 1 1 1 1 ;
3 3 3 3 3 3

+ + + + +  b) 1 1 1 1 1 1 .
2 4 8 16 32 64

+ + + + +   

15. Efectua�i: 

a) 1 5 2 4 ;
3 18 9 27

+ + +  b) 3 47 4 7 ;
20 180 15 60

+ + +  c) 3 7 11 13 .
25 60 50 100

+ + +  

 
APROFUNDARE �I PERFORMAN�� � � � 

16. Se consider� frac�iile ordinare x = 52
2 010

; y = 27
2 010

; z = 20
2 010

. Calcula�i: 

a) x + y + z; b) x + y – z; c) x – y + z; d) x – y – z. 

17. Un muncitor realizeaz� într-o zi 4
17

 din lucrare. A doua zi realizeaz� cu 1
17

 mai mult decât în 

prima zi. Cât din lucrare mai are de realizat muncitorul? 

18. G�si�i cinci posibilit��i de a scrie frac�ia 11
57

 ca o sum� de frac�ii ordinare cu numitorul 57. 

19. Calcula�i:  

a) 1 2 3 43... ;
946 946 946 946

+ + + +  b) 2 4 6 100... .
255 255 255 255

+ + + +  

20. Un muncitor lucrând singur termin� o lucrare în 24 de ore, al doilea în 40 de ore, iar al treilea în 15 ore.  
a) Cât lucreaz� într-o or� fiecare muncitor?  
b) Cât lucreaz� într-o or� cei trei muncitori împreun�?  
c) Calcula�i în câte ore termin� lucrarea cei trei muncitori lucrând împreun�.  
 

SUPERMATE � � � � 
21. Calcula�i: 

a) 
1 111 1 111 1111 11 111 ... ;

7 77 777 7 777 7 777 777
+ + + + +  b) 

5 757 575 757 57 575 757 5 757 575 75757 .
75 7 575 757 575 75 757 575 7 575 757 575

+ + + +  

22. Se consider� numerele: 
2 014 2 0151 2 3 4 ... ;

5 10 15 20 10 070 10 075
x = + + + + + +   

6 042 6 0453 6 9 12 ... .
5 10 15 20 10 070 10 075

y = + + + + + +  

a) Calcula�i cele dou� numere. b) Ar�ta�i c� 2x + y este num�r natural. 

PE 

PE-PP 
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PROBLEME DE MATEMATIC� APLICAT� 
ÎN VIA�A COTIDIAN� 

1. La masa festiv� organizat� de ziua Alexandrei s-au a�ezat în fructier� 35 de fructe: struguri �i caise. 
S-au socotit câte dou� caise de copil �i câte un strugure la trei copii. Câ�i copii au participat la aniversare? 
2. Doi fra�i au împreun� 36 de ani. Calcula�i vârsta celor doi fra�i, �tiind c� diferen�a vârstelor lor este 
de 4 ani. 
3. Bogdan are o sum� de bani. Andrei îl întreab�: 

— Ai 135 de lei pentru a cump�ra o minge? 
— Dac� a� avea de trei ori suma pe care o am �i înc� 15 lei, am putea cump�ra mingea. 
Calcula�i ce sum� de bani avea Bogdan. 

4. Într-o clas� cu 35 de elevi, num�rul b�ie�ilor este cu 2 mai mare decât jum�tate din num�rul fetelor. 
Ar�ta�i c� cel pu�in 4 fete sunt n�scute în aceea�i zi a s�pt�mânii �i cel pu�in 2 b�ie�i sunt n�scu�i în 
aceea�i lun� a anului. 

Olimpiada local�, Bihor, 2012 

5. La spectacolul „Scufi�a Ro�ie” s-au vândut 170 de bilete, pentru copii biletul costând 10 lei, iar pentru 
adul�i 20 de lei. Calcula�i câ�i copii �i câ�i adul�i au participat la spectacol, �tiind c� s-a încasat suma de 
2 200 de lei. 
6. Ionu� este în vacan�� la bunici. Ast�zi, Ionu� �i bunicul �i-au propus s� urce cele 300 de trepte din 
parcul din apropierea casei. La un moment dat Ionu� se opre�te s� se odihneasc� �i bunicul îi spune c� 
dac� mai urc� înc� 5 trepte, atunci va mai avea de urcat de dou� ori mai multe trepte decât au r�mas în 
urm�. Calcula�i pe ce treapt� se afla Ionu�. 
7. Bunicul are atâ�ia ani cât mine �i p�rin�ii mei la un loc. Determina�i ce vârst� are fiecare membru al 
familiei, dac�: 

• eu am vârsta egal� cu cel mai mare num�r format numai din unit��i; 
• diferen�a dintre vârstele p�rin�ilor este a treia parte din vârsta mea; 
• vârsta bunicului reprezint� cel mai mare num�r de dou� cifre pare identice. 

Gazeta Matematic� nr. 5/2011 
8. Placarea cu gresie a unei pardoseli  

Un faian�ar trebuie s� placheze cu pl�ci p�trate de gresie pardoseala 
dreptunghiular� a unei buc�t�rii. Lungimea dreptunghiului este de  
360 cm, iar l��imea de 260 cm. Faian�arul are de ales între dou� modele 
de pl�ci, cu lungimile laturilor de 30 cm, respectiv 15 cm. 

Pl�cile fiec�rui model se vând ambalate în cutii, fiecare cutie având 
câte 5 pl�ci de gresie. 

a) Câte pl�ci de gresie din primul model sunt necesare pentru a acoperi lungimea pardoselii? Dar 
pentru a acoperi l��imea acesteia?  

Câte pl�ci de gresie din primul model sunt necesare pentru a acoperi toat� pardoseala? 
Câte pachete cu pl�ci de gresie din primul model sunt necesare pentru a acoperi toat� pardoseala? 
b) Acelea�i întreb�ri pentru pl�cile din modelul al doilea. 
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TESTE RECAPITULATIVE 
Not� (pentru testele 1-10): Se acord� 1 punct din oficiu. Timp de lucru 50 de minute. 

TESTUL 1 
 

(0,5p) 1. Calcula�i 32 – 23.  

(0,5p) 2. Demonstra�i c� dac� cifrele unui num�r de trei cifre sunt consecutive, atunci num�rul se 
divide cu 3. 

(0,5p) 3. Compara�i numerele a = 128 : 8 �i b = 42. 

(0,5p) 4. �tiind c� 4n = 64, afla�i n.  

(0,5p) 5. Suma a patru numere naturale consecutive este 62. Calcula�i numerele.  

(1p) 6. Rotunji�i la sute num�rul 12 379. 

(1p) 7. Afla�i num�rul care împ�r�it la 7 d� câtul 10 �i restul 5.  

(1p) 8. �tiind c� a ⋅ (b + c) = 3 114 �i a ⋅ b = 1 107, afla�i a ⋅ c.  

(1p) 9. Rezolva�i ecua�ia 24x – 1 = 47. 
(1,5p) 10. Calcula�i:  

a) (52 – 42) : 9; b) 12 ⋅ 35 – 12 ⋅ 24 + 12; c) [92 – 24 ⋅ 59 : (54)2] : 22.  

(1p) 11. a) Câte numere împ�r�ite la 6 dau câtul cel pu�in 2 �i cel mult 5? 
b) Câte cifre se folosesc pentru paginarea unei c�r�i care are 160 de pagini? 

 

TESTUL 2 
 

(0,5p) 1. Afla�i suma tuturor numerelor naturale de forma 2 5x  divizibile cu 3.  

(0,5p) 2. Determina�i câtul împ�r�irii 459 : 17.  

(0,5p) 3. Determina�i num�rul natural x care verific� egalitatea 3x + 7 = 28.  

(0,5p) 4. Compara�i numerele a = 915 �i b = 2711. 
(0,5p) 5. �tiind c� 2a + b = 7, afla�i 4a + 2b.  

(1p) 6. Afla�i valorile num�rului natural x pentru care 5x + 2 ≤ 7.  

(1p) 7. Scrie�i numerele pare mai mari decât 15 �i mai mici decât 22.  

(1p) 8. Afla�i cel mai mare num�r natural de dou� cifre care este cub perfect.  

(1p) 9. �tiind c� suma dintre un num�r natural �i triplul acestuia este 16, afla�i num�rul. 

(1,5p) 10. Calcula�i:  

a) 5 ⋅ {7 + 3 ⋅ [46 + 6 ⋅ (27 – 32 : 4)]}; b) (28)2 : 
422 ⋅ (32 – 1) – 30 ⋅ 22; c) (319 ⋅ 259)2 : 1536. 

(1p) 11. Într-un bloc sunt apartamente cu 2 �i cu 3 camere, în total fiind 41 de camere �i 17 apar-
tamente.  
a) Calcula�i câte apartamente sunt cu 3 camere. b) Calcula�i câte apartamente sunt cu 2 camere. 
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PROBLEME DATE LA CONCURSURI �COLARE 
1. a) Afla�i numerele de dou� cifre care împ�r�ite la 4 dau câtul de o cifr� �i restul trei. 

b) Fie �irul de numere naturale 3, 7, 11, 15, … . 
i) Verifica�i dac� 1 231 �i 2 009 sunt numere din �ir. 
ii) Determina�i al 100-lea termen al �irului. 

2. Diferen�a a dou� numere este 3. Afla�i numerele, �tiind c� unul dintre ele este cu 11 mai mic decât 
triplul celuilalt. 
3. Determina�i a, b, c, �tiind c� 5a + 3b = 57, a ⋅ c = 72, iar b ⋅ c = 108. 

4. Determina�i numerele naturale a, b, c, d, e, f, g, nenule, distincte, cele mai mici 
posibile, din p�tratul al�turat, pentru a face un p�trat magic (suma numerelor pe linii, 
pe coloane �i pe diagonale s� fie aceea�i). Niciun num�r nu trebuie s� se repete în 
p�trat. Justifica�i fiecare alegere.  
5. Andrei poate mânca o pizza în 30 de minute, Alex în 15 minute, iar Adrian în 10 minute. În cât timp 
pot mânca cei trei b�ie�i împreun� 6 pizze? Justifica�i r�spunsul dat.  
6. a) Ar�ta�i c� suma a 7 numere naturale consecutive este divizibil� cu 7. 

b) Ar�ta�i c� dac� n este num�r natural impar, atunci suma a n numere naturale consecutive este 
divizibil� cu n. 
7. a) Numerele naturale m, n, p, x, y, z verific� rela�ia: 2 005m + 2 007n + 2 009n = 2 006x + 2 008y + 2 010z. 

Calcula�i 2 009mnpxyz. 
Ioan Miclea, TMMATE nr. 6/2009 

b) Determina�i cifrele a, b, c, d, e cu proprietatea c�: 
abc

abc  = 2cde . 
Andrei Eckstein, TMMATE nr. 6/2009 

8. a) Afla�i restul împ�r�irii num�rului B = 1 ⋅ 2 ⋅ 3 ⋅ … ⋅ 2 009 + 3 la 8. 
b) Afla�i restul împ�r�irii num�rului A = 1 ⋅ 2 ⋅ 3 ⋅ … ⋅ 2 009 – 3 la 8. 

Prelucrare, Gazeta Matematic� nr. 9/2008 

9. a) Scrie�i num�rul 2 009 ca un produs în care un factor este p�trat perfect supraunitar. 
b) Determina�i num�rul natural nenul n, �tiind c� n4 – n3 – n2 este un num�r egal cu suma celor mai 

mari resturi posibile la împ�r�irea cu 2 000, cu 10 �i, respectiv, cu 2. 
Petria-Elena Boldea 

10. a) Calcula�i ultima cifr� a num�rului C = 2n + 4n + 6n + 8n, unde n este un num�r natural nenul oarecare. 
b) Fie n un num�r natural nenul oarecare. Cerceta�i dac� num�rul:  

D = 2n + 4n + 6n + … + 2 008n este divizibil cu 10. 
RMT nr. 4/2008 

11. Ar�ta�i c� num�rul A = 2 0000 + 2 0011 + 2 0022 + … + 2 0099 + 2 este multiplu de 10. 
Nicolae Baciu, ISJ Satu Mare 

12. Ar�ta�i c� num�rul B = (1 ⋅ 2 + 2 ⋅ 3 + … + 100 ⋅ 101) – 5 050 poate fi scris ca suma p�tratelor a o sut� 
de numere naturale. 

Anca Raluca �te�, �c. T��nad 

13. Suma a trei numere naturale este egal� cu 1 015. Dac� din fiecare num�r se scade acela�i num�r, se 
ob�in, respectiv, numerele 15, 132 �i 346. Care sunt cele trei numere? 

a 4 3 b 

6 11 c 9 

d 7 8 e 
5 f g 2 
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INDICA�II �I R�SPUNSURI 
 

SOLU�IILE TESTELOR DE AUTOEVALUARE POT FI CONSULTATE AICI:   
(Scana�i codul QR cu camera telefonului, nu din aplica�ia Mate2000+) 

 
 

RECAPITULARE �I EVALUARE INI�IAL� 
 
1. Exerci�ii �i probleme recapitulative 
1. a) 414 090; 88 006; 200 205; 703 023; b) 6 405; 500 032; 9 007; 51 008. 2. a) 7; 20 347; b) 4; 2 034; c) 3; 203; d) 0; 20;  
e) 2; 2. 3. a) <; b) >; c) <; d) >; e) <; f) =. 4. 99; 97. 5. a) 102; b) 111; c) 123; d) 106. 6. 741; 147. 7. 20; 25; 50; 52. 8. 77; 75; 
72; 57; 55; 52; 27; 25; 22. 9. a) 245 190; 245 100; 245 000; 69 320; 69 300; 69 000; 137 250; 137 200; 137 000; b) 245 200; 
245 200; 246 000; 69 330; 69 400; 70 000; 137 260; 137 300; 138 000; c) 245 200; 245 200; 245 000; 69 330; 69 300; 69 000; 
137 250; 137 300; 137 000. 10. 876. 11. 102 �i 104. 12. 72, 73 �i 74. 13. a) 56 973; b) 1 836; c) 13 754; d) 10 725. 14. 1 644; 
8 725; 24 794. 15. c = 135, r = 3 �i 948 = 7 × 135 + 3; c = 179, r = 2 �i 897 = 5 × 179 + 2; c = 93, r = 4 �i 562 = 93 × 6 + 4.  
16. a) 8 × (30 + 20) = 8 × 50 = 400 �i 8 × (30 + 20) = 8 × 30 + 8 × 20 = 240 + 160 = 400; b) 24 × 32 + 24 × 18 – 24 × 10 = 
= 24(32 + 18 – 10) = 24 × 40 = 960 �i 24 × 32 + 24 × 18 – 24 × 10 = 768 + 432 – 240 = 1 200 – 240 = 960. 17. a) 608; b) 3 942; 
c) 7. 18. a) 369; b) 4 499; c) 2 508; d) 390. 19. a) 1 300; b) 30 060; c) 8 309; d) 39 877; e) 15; f) 3 366 501; g) 24; h) 21.  
20. a) 7 235, 7 253, 7 325, 7 352, 7 523, 7 532; 6 numere; b) 7 235 < 7 253 < 7 325 < 7 352 < 7 523 < 7 532. 21. 2 177.  
22. 3 978. 23. 1 950. 24. Alexandra 100 de lei �i Costin 70 de lei. 25. Caietul cost� 6 lei, cartea cost� 36 de lei �i stiloul 
cost� 48 de lei. 26. Pentru c�r�i 940 de lei �i pentru caiete 1 034 de lei. 27. 106. 28. 968. 29. 520. 30. I, V, L, VI, IV, LV, 
LI, LIV, LVI. 31. a) XLIX, LXV, LXXXIV; b) CCCLVII, DLXVIII, CMLXXVI; c) MCCC, MMII, MMMXXV. 32. 4 bancnote 
de 100 de lei sau 2 bancnote de 200 de lei. 33. 1 119. 34. 15 lei. 35. 30 de lei. 36. 12 000 �i 12 375. 37. 18 fete �i 6 b�ie�i. 
38. a) 36 m; b) 34 m. 39. ab  = 84. 40. 7 �i 35. 41. a) 75; b) 14. 42. 17 048; 51 144; 4 262. 43. 5 zile. 44. 15 lei; 17 lei.  
45. 60 de meri; 40 de pruni; 70 de piersici. 46. 250 garoafe albe �i 750 garoafe ro�ii. 47. 5 ani fiul �i 30 de ani tat�l.  
48. 6 portocale. 49. 120 de elevi de la ciclul primar �i 360 de elevi de la ciclul gimnazial. 50. 24 de pachete �i, res-
pectiv, 16 pachete. 51. 37 de volume, 41 de volume �i 27 de volume. 52. 160 mere �i 84 portocale. 53. Primul are 20 de 
timbre; al doilea are 141 de timbre, iar al treilea are 27 de timbre. 54. 468. 55. 15 pagini. 56. a) 13 min; b) 30 min; 
c) 14 400 s; d) 15 min; e) 420 min; f) 1 200 s; g) 2 zile; h) 45 min. 57. 375 kl. 58. 8 600; 17 200; 17 457. 59. a) 610 dg;  
b) 560 g; c) 35 cg; d) 580 dag; e) 47 q; f) 449 hg; g) 45 t; h) 18 dg. 60. a) 123; b) 621; c) 68. 61. 2 elevi au primit nota 9 �i 
10 elevi au primit nota 7. 62. a = 91; b = 204; c = 168 �i a) 893; b) 513; c) 340. 63. a = 50; b = 5; c = 1 �i 5 ⋅ a + 4 ⋅ b – 3 ⋅ c + 
+ 33 = 300. 64. D = 529; B = 1 710; A = 6 416; C = 7 922. 65. a) 2(a + b) + 3(b + c) = 55; b) 3(a + b) + 2(b + c) = 60; c) (a + b) +  
+ 7(b + c) = 77. 66. a) 10; b) 6; c) 7; d) 1 010. 67. Adi avea 45 de lei, Alexandra 25 de lei, iar Andreea 30 de lei. Le-au 
r�mas: Alexandrei 20 de lei; Andreei 26 de lei; lui Adi 40 de lei. 68. 256 de pagini. 69. 160 de probleme rezolvate de 
Andreea �i 280 de probleme rezolvate de Mihaela. 70. a) LXIII; b) 28.  
 
2. Recapitulare �i sistematizare prin teste 
TESTUL 1: I. 1. 100. 2. 1 810. 3. 75. II. 1. C. 2. A. 3. A. III. 1. A. 2. A. 3. F. IV. 1. → c). 2. → a). 3. → b). V. 1. a = 18, b = 0 �i  
c = 126. 2. a) CCCLXV; b) MCDXLII; c) MCMLXXIV.  
TESTUL 2: I. 1. 25. 2. 987. 3. 18. II. 1. D. 2. B. 3. A. III. 1. A. 2. A. 3. A. IV. 1. → d). 2. → c). 3. → a). V. 1. a) 960 m; 
b) 570 m; c) 504 m. 2. a) 4 802 �; b) 517 cg; c) 79 080 m.  

TESTUL 3: I. 1. 16. 2. 97. 3. DCCXLVI. II. 1. D. 2. B. 3. A. III. 1. F. 2. F. 3. A. IV. 1. → d). 2. → b). 3. → c). V. 1. a = 25,  
b = 5, c = 392 �i a + b + c = 422. 2. a) 90 �; b) 2 700 m; c) 1 112 kg.  
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4. Numere prime. Numere compuse 
1. 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47, 53, 59, 61, 67, 71, 73, 79, 83, 89, 97. 2. a) Da; b) Da; c) Nu, deoarece 
2 023 = 7 � 172. 3. a) 2, 4, 7, 11, 14, 22, 28, 44, 77, 154; b) 3 �i 263; c) 13, 23, 97, 299, 1 261, 2 231. 4. a) a = 1 sau a = 7; 
b) b = 1, b = 3 sau b = 9; c) c = 7. 5. a) a = 7, b = 37; b) a = 2, b = 11; c) a = 11, b = 5. 6. a) 11 �i 43; 13 �i 41; 17 �i 37; 23 �i 31; 
b) 61 �i 17; 67 �i 23; 73 �i 29; 97 �i 53; c) 19 �i 53. 7. 2 �i 74. 8. 2 �i 369. 9. a) 2 � 11; b) 3 + 19; c) 2 + 20; 7 + 15; 13 + 9.  
10. 137 �i 2. 11. 3 + 97; 11 + 89; 17 + 83; 29 + 71; 41 + 59. 12. c) 47; f) 97. 13. a) 4; c) 27; d) 45; e) 57; f) 69. 14. a) 17 = 8 + 9;  
b) 23 = 8 + 15 = 9 + 14; c) 37 = 4 + 33 = 9 + 28 = 10 + 27 = 12 + 25 = 15 + 22 = 16 + 21; d) 47 = 8 + 39 = 9 + 38 = 12 + 35 =  
= 14 + 33 = 15 + 32 = 20 + 27 = 21 + 26 = 22 + 25; e) 71 = 6 + 65 = 8 + 63 = 9 + 62 = 14 + 57 = 15 + 56 = 16 + 55 = 20 + 51 = 
= 21 + 50 = 22 + 49 = 25 + 46 = 26 + 45 = 27 + 44 = 32 + 39 = 33 + 38 = 35 + 36. 15. a) (a, b) = (7, 29); b) (a, b) ∈ {(3, 173); (13, 
163); (19, 157); (37, 139); (67, 109); (73, 103); (79, 97)}; c) (a, b) = (2, 37); d) (a, b) = (3, 37). 16. 19, 41, 53, 89. 17. 50, 51, 
52, 54, 55, 56, 57, 58. 18. a) 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47; b) 4, 9, 25, 49. 19. a) 251, 521; b) 523; c) 257. 
20. a) x = 3 �i x = 9; b) x = 1, x = 3 �i x = 7; c) x = 1 �i x = 3; d) x = 1 �i x = 7. 21. 0 + 1 + 2 = 3. 22. a) n = 24 ⋅ (1 + 2 + 22) = 24 ⋅ 7 
�i 7 | n; b) Suma con�ine 2 027 termeni care pot fi grupa�i câte 3 termeni, adic� 2 ⋅ (1 + 2 + 22) + 24 ⋅ (1 + 2 + 22) + ... + 
+ 22025(1 + 2 + 22) = 2 ⋅ 7 + 24 ⋅ 7 + ... + 22025 ⋅ 7 = 7 ⋅ (2 + 24 + ... + 22025) care este divizibil cu 7. 23. a) 7, 11, 13, 77, 91 �i cu 143; 
b) Cum abcabc  = abc  ⋅ 1 000 + abc  = 1 001 ⋅ abc  = 7 ⋅ 11 ⋅ 13 ⋅ ,abc  rezult� c� abcabc  este divizibil cu 7, cu 11, cu 13.  
24. Pentru fiecare caz, suma cifrelor num�rului este 9, deci num�rul este divizibil cu 9. 25. A = 1 + 225 + M1 000 = 226 + 
+ M1 000 deci ultimele 3 cifre vor fi 226. 26. a) A = 2 000 001; suma este 3; b) Num�rul este divizibil cu 3 conform 
criteriului de divizibilitate cu 3. 27. a = 2, b = 42 �i c = 17. 28. a) A = (1 + 2) + 22(1 + 2) + ... + 214(1 + 2) = 3 + 22 � 3 + ... + 
+ 214 � 3 = 3 � (1 + 22 + ... + 214) este divizibil cu 3; b) A = (1 + 2 + 22 + 23) + 24(1 + 2 + 22 + 23) + 28(1 + 2 + 22 + 23) + 212(1 + 
+ 2 + 22 + 23) = 15 + 24 � 15 + 28 � 15 + 212 � 15 = 15 � (1 + 24 + 28 + 212) este divizibil cu 15. 29. Cum numerele de forma 3n 
sunt divizibile cu 3, deci sunt sigur numere compuse, rezult� c� cele prime sunt fie de forma 3n + 1, fie de forma  
3n + 2. 30. n = 1. 
 
5. Recapitulare �i sistematizare prin teste 
TESTUL 1 
I. 1. are numai divizori improprii. 2. suma cifrelor num�rului este divizibil� cu 3. 3. ultima cifr� a num�rului este  
0 sau 5. II. 1. C. 2. D. 3. A. III. 1. F. 2. A. 3. F. IV. 1. → d); 2. → a); 3. → b). V. 1. a) 1; b) 3; c) 3. 2. a) 7 150, 7 152, 7 154, 
7 156, 7 158; b) 9; c) 102. 
TESTUL 2 
I. 1. are cel pu�in un divizor propriu. 2. ultima cifr� a num�rului este o cifr� par�. 3. suma cifrelor num�rului este 
divizibil� cu 9. II. 1. A. 2. B. 3. B. III. 1. F. 2. F. 3. F. IV. 1. → c); 2. → a); 3. → d). V. 1. a) A; b) A; suma cifrelor 
num�rului este divizibil� cu 3, pentru orice n num�r natural; c) A; 1n �i 3n sunt numere impare, suma lor este un 
num�r par �i cum 2n �i 6n sunt numere pare rezult� c� suma tuturor acestor numere este un num�r par diferit de 0, 
adic� este un num�r compus. 2. a) a este num�r par; b) 2 775; c) 1, 2, 4 �i 8. 
TESTUL 3 
I. 1. 1, 2, 3, 4, 6, 12. 2. 23, 67 �i 89. 3. ultimele dou� cifre ale num�rului sunt zero. II. 1. C. 2. B. 3. A. III. 1. A. 2. A.  
3. A. IV. 1. → c); 2. → b); 3. → a). V. 1. c). 2. a) 1 032, 1 332, 1 632, 1 932; b) Da, deoarece suma este (20 � 21) : 2 = 210 
�i 7 | 210; c) 1 700, 2 600, 3 500, 1 722, 2 622, 3 522, 1 744, 2 644, 3 544, 1 766, 2 666, 3 566, 1 788, 2 688, 3 588. 
 

CAPITOLUL: FRAC�II ORDINARE. FRAC�II ZECIMALE 
 
Unitatea: FRAC�II ORDINARE 
1. Frac�ii ordinare. Reprezentarea frac�iilor prin desene 

1. a) 2 ;
3

 b) 5 ;
4

 c) 1 ;
2

 d) 4 ;
5

 e) 3 ;
2

 f) 8 ;
10

 g) 3 ;
6

 h) 7 ;
2

 i) 9 .
3

 2. a) 1 1 2 3 4 51, , , , , , ;
2 3 4 6 8 10

 b) 1 2 3 3 2 4, , , , , .
4 4 8 6 6 12

 

3. 1 2 3 1 2 3 8, , , , , ,
2 6 6 3 3 6 12

. 4. a) ; b) ; c)  ; 
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d)   ; e)    ; f)   ; g)   ; h)    ; 

i)   ; j)    . 5. 17, 23, 7, 29, 57, 19. 7. a) 5; b) 15; c) 25. 8. a) 1 ;
60

 b) 1 ;
6

 c) 3 ;
4

 d) 1 ;
3

 e) 5 ;
6

 

f) 3 .
2

 9. a) 1 ;
7

 b) 3 ;
7

 c) 5 ;
7

 d) 28 .
7

 10. a) 1 ;
12

 b) 4 ;
12

 c) 6 .
12

 11. 1 1 3 3 5 5, , , , , .
2 7 2 7 2 7

 12. 1 2 3 6 9 18, , , , , .
18 18 18 18 18 8

  

13. a) 9 18 29 42 57 74, , , , , ;
16 25 36 49 64 81

 b) 1 3 5 7 9, , , , ;
10 10 10 10 10

 c) 12 42 72, , .
17 47 77

 14. a) 10; b) 6; c) 15. 15. a) 2; b) 2; c) 4.  

16. 13 11 13 17 19 19, , , , , .
31 37 37 31 31 37

 17. 1, 2, 3, 6, 9, 18. 18. 1 1 1 2 2 2 3 3 3, , , , , , , , .
1 2 3 1 2 3 1 2 3

 19. 30 35, .
47 47

 20. 3 3 3 3 3, , , , .
35 45 55 65 75

  

21. 200 ,
351

220 ,
351

230 ,
351

240 ,
351

250 ,
351

260 ,
351

270 ,
351

280 ,
351

290 ,
351

200 ,
354

210 ,
354

220 ,
354

230 ,
354

250
354

, 260 ,
354

270 ,
354

280 ,
354

290 ,
354

200 ,
357

210 ,
357

 

220 ,
357

230 ,
357

240 ,
357

250 ,
357

260 ,
357

280 ,
357

290
357

. 22. x – 3 ≠ 0 � x ≠ 3. Analog celelalte: x ∈ �; x ≠ 0; x ≠ 12; x ≠ 1; x ∈ � \ {0, 1}; 

x ≠ 2. 23. a) a este egal cu 3, 4, 5, 6, 7, 8 sau 9; a = 3 � x = 3 1 2 1 ;
3 1 4 2

− = =
+

 a = 4 � x = 4 1 3 ;
4 1 5

− =
+

 a = 5 � x = 5 1 4 2 ;
5 1 6 3

− = =
+

  

a = 6 � x = 6 1 5 ;
6 1 7

− =
+

 a = 7 � x = 7 1 6 3 ;
7 1 8 4

− = =
+

 a = 8 � x = 8 1 7 ;
8 1 9

− =
+

 a = 9 � x = 9 1 8 4 .
9 1 10 5

− = =
+

 Rezult� frac�iile 

1 3 2 5 3 7 4, , , , , , ;
2 5 3 7 4 9 5

 b) 1 1 2 2, , , .
5 7 5 7

 24. Pentru n = 1 � a1 = 
1

1

2 1 2 1 1 .
2 1 32 1

− −= =
++

 Analog a2 = 
2

2

2 1 4 1 3 ;
4 1 52 1

− −= =
++

  

a3 = 
3

3

2 1 7 ;
92 1

− =
+

a100 = 
100

100

2 1.
2 1

−
+

 25. a) 7 9 11, , ;
9 11 13

 b) Forma general� este 2 1 ,
2 1

n
n

−
+

 n = 100 � 200 1 199 ;
200 1 201

− =
+

 c) 2 1.
2 1

n
n

−
+

 

2. Frac�ii subunitare, echiunitare �i supraunitare. Introducerea �i scoaterea întregilor dintr-o frac�ie 

1. a) 1 5 24, , ;
2 17 31

 b) 2 7 57, , ;
2 7 57

 c) 29 37 123, , .
7 4 9

 2. a) 
01 3 1 15 12, , , , ;

2 5 7 17 5
 b) 

3 43 2, ;
27 16

 c) 17 23 37, , .
4 6 24

 3. 1 2 3, , .
4 4 4

 

4. 2 2 2 2 2 2, , , , , .
3 4 5 6 7 8

 5. a) 1 1 1 2 2 5, , , , , ;
2 3 7 3 7 7

 b) 2 ;
2

 c) 5 5, .
2 3

 6. a) x este egal cu 1, 2, 3 sau 4; b) x este egal cu 0, 1, 2, 3 

sau 4; c) x este egal cu 2, 3 sau 4; d) x este mai mare decât 5. 7. 1 2 3 4, , , .
1 2 3 4

 8. a) 1 1 1 1 1 2 2 2, , , , , , , ,
2 3 4 5 6 3 4 5

2 3 3 3 4 4 5, , , , , , ;
6 4 5 6 5 6 6

 b) 1 2 3 4 5, , , , ;
1 2 3 4 5

 c) 2 3 3 4 4 4 5, , , , , , ,
1 1 2 1 2 3 1

5 5 5, , .
2 3 4

 9. a) 7 7 7 7 7 7, , , , , ;
6 5 4 3 2 1

 b) 7 ;
7

 c) 7 7 7, , .
8 9 10

 

10. a) 4 4 4, , ;
5 6 7

 b) 4 ;
4

 c) 4 4 4, , .
3 2 1

 11. 5 5 5 5, , , .
4 3 2 1

 12. 8 9 10, , , ..., .
7 7 7 7

n  13. a) x este egal cu 5, 4, 3 sau 2; b) x este egal 

cu 0 sau 1; c) x este egal cu 0, 1, 2; d) x este egal cu 5, 6, 7, …; e) x este egal cu 2, 3, 4, 5, 6, … . 14. 13 12, .
11 11

  

15. 1 2x x+  = 67 � 10 + x + 10x + 2 = 67 � 11x = 55 � x = 5. 16. a) 1 5 11, , ;
49 36 25

 b) 16 4 1, , ;
16 4 1

 c) 23 15 17, , .
9 4 16

  

17. a) 1 8 27, , ;
25 37 49

 b) 8 27 64, , ;
8 27 64

 c) 8 27 64, , .
3 5 17

 18. 30 30 30 35 35 35, , , , , .
12 42 72 12 42 72

 19. a) n > 6; b) n = 6; c) n < 6. 20. r este 

adev�rat�, iar q �i p sunt false. 21. n = 45. 22. a) 33 ;
4

 b) 318 ;
11

 c) 6235 ;
97

 d) 4467 ;
107

 e) 2807 .
431

 23. a) 119 ;
29

 b) 97 ;
43

  

c) 650 ;
57

 d) 28 760 ;
701

 e) 14 402 .
119

 24. a) n = 0; b) n = 0; c) nu exist�; d) 0. 25. a) (0, 0, 1); (0, 0, 2); (0, 1, 0); (0, 2, 0);  

(1, 0, 0); (2, 0, 0); (0, 1, 1); (1, 1, 0); (1, 0, 1), (2, 1, 1), (1, 2, 1), (1, 1, 2); b) (2, 2, 1), (2, 1, 2), (1, 2, 2); (3, 0, 0), (0, 3, 0), (0, 0, 3). 
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