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RECAPITULARE Sl EVALUARE INITIALA

m Competente generale si specifice (conform programei clasei a I'V-a)

1. Identificarea unor relatii/regularitati din mediul apropiat
1.1. Explicarea unor modele/regularitdti pentru crearea de rationamente proprii
1.2. Generarea unor modele repetitive/regularitati
2. Utilizarea numerelor in calcule
2.1. Recunoasterea numerelor naturale in concentrul 0 — 1 000 000 si a fractiilor cu numitori mai mici
sau egali cu 10, respectiv egali cu 100
2.2. Compararea numerelor naturale in concentrul 0 — 1 000 000, respectiv a fractiilomeare au acelasi
numadrdtor sau acelasi numitor, mai mic sau egal cu 10 sau numitor egal cu 100
2.3. Ordonarea numerelor naturale in concentrul 0 — 1 000 000 si respectivia fractiilor care au acelasi
numadrdtor sau acelasi numitor, mai mic sau egal cu 10 sau numitof egal cu 100
2.4. Efectuarea de adundri si scaderi de numere naturale in concentrul 0’ 1 000 000 sau cu numere
fractionare
2.5. Efectuarea de inmultiri de numere in concentrul 0 — 1 000 000 cand factorii au cel mult trei cifre
si de Impartiri la numere de o cifra sau doua cifre
3. Explorarea caracteristicilor geometrice ale unor obiecte localizate fnumediul apropiat
3.1. Localizarea unor obiecte in spatiu si a unor simboluri in'diverse reprezentari
3.2. Explorarea caracteristicilor, relatiilor si proptietatiloryfigurilor si corpurilor geometrice identi-
ficate in diferite contexte
4. Utilizarea unor etaloane conventionale pentru masurari si estimari
4.1. Utilizarea unor instrumente si unitatizde masura standardizate, in situatii concrete, inclusiv
pentru validarea unor transformati
4.2. Operarea cu unitdti de masura standardizate, folosind transformari
5. Rezolvarea de probleme in situatii familiare
5.1. Utilizarea terminologiei specifi¢e,si a unor simboluri matematice in rezolvarea si/sau compune-
rea de probleme cu rationameénte diverse
5.2. Organizarea datelor in tabele 'si reprezentarea lor grafica
5.3. Rezolvarea de probleme cu operatiile aritmetice studiate, in concentrul 0 — 1 000 000

&3 1. EXBREITI) SI PROBLEME RECAPITULATIVE

1. a) Scrietiicu cifremumerele:

— patru sute paisprezece mii noudzeci; — optzeci si opt de mii sase;

— doua sute de mii doua sute cinci; — sapte sute trei mii douazeci si trei.
b) Serieticu cifre numerele care au:

— 64 de sute si 5 unitati; —500 de mii si 32 de unitati;

—-900 de zeci si 7 unitati; — 8 unitati si 51 de mii.

2. a) Care este cifra unitatilor si cate unitati are numarul 20 3477
b) Care este cifra zecilor si cate zeci are numarul 20 347?
c) Care este cifra sutelor si cate sute are numarul 20 3477
d) Care este cifra miilor si cate mii are numarul 20 3477
e) Care este cifra zecilor de mii si cate zeci de mii are numarul 20 3477
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3. Completati cu semnul corespunzator: mai mic, egal sau mai mare (<, =, >):
a) 3477 [ ] 4477, b) 524 398 [_] 52 439; ) 57105 [_] 57115
d) 23045 [_] 2345 e) 753 824 [ ] 753 829; £ 13131 [_] 13131.
4. Scrieti succesorul si predecesorul celui mai mare numar natural de doua cifre distincte.

5. Scrieti cel mai mic numar natural de trei cifre:
a) distincte; b) identice;
¢) consecutive; d) a caror suma este 7.

6. Scrieti cel mai mare si cel mai mic numar de trei cifre distincte care se pot forma cu cifrele 4, 7si1.

~

. Scrieti In ordine crescatoare toate numerele de doua cifre distincte care se pot forma cu cifrele:2, 5 si 0.
8. Scrieti in ordine descrescatoare toate numerele de doua cifre care se pot forma cu cifrele:n2, 5 si 7.

9. Se dau numerele: 245 196; 69 329; 137 252.
a) Aproximati prin lipsd fiecare numar la: zeci; sute; mii.
b) Aproximati prin adaos fiecare numar la: zeci; sute; mii.
) Rotunyjiti fiecare numar la ordinul: zecilor; sutelor; miilor.

10. Calculati diferenta dintre cel mai mare numar de trei cifre distincte si cel mai mic numar impar de
trei cifre identice.

1 1. Suma a doud numere pare consecutive este 206. Aflati numerele.
12. Suma a trei numere naturale consecutive este 219./Aflati numerele.

13. Calculati:
a) 300 403 — (189 734 + 53 696); b) (12 863 + 15 348) — 26 375;
) 20 523 — (17 408 — 10 639); d) (21 375 -10 143) — 507.

14. Calculati produsul perechilor de numere: 274 si6; 349 si25; 539 si 46.

15. Calculati catul si restul impartirii lui 948.la 7, a lui 897 la 5 si a lui 562 la 6; verificati rezultatul efec-
tuand proba.

16. Calculati folosind proprietatile inmulfirii:

a) 8 x (30 + 20); b) 24 x 32 + 24 x 18 — 24 x 10.
17. Calculati respectand ordinea efectuarii operatiilor:
a) 102828 x 15; b) 800 — (112 : 4 + 9 x 4) : 8 + 70 x 45;

o) [(147 : 7 - 5)* 3% 4] : 4=2 012 x 0.

18. Determinatitermenul necunoscut:

a) 1932%x =2 301; b) x — 748 — 3 654 = 97;

) 95743 185 — x =1 634; d) 837 —253 —x =194.
19.‘Calculatia din:

a) 235402+ a = 236 702; b) 53201 —a =23 141;

€) a+17 123 =25432; d)a—-25754=14123;

e) 48 045 :a=3203; f) a:24573=137;

2) 73121 -a=1754904; h)a-4312=90552.

20. In numarul de forma 7abc, cifrele sunt distincte si oricare dintre literele 4, b sau c reprezinta una dintre
cifrele 2, 3 sau 5.

a) Scrieti toate numerele de forma 7abc. Cate numere sunt?
b) Ordonati crescdtor numerele respective.
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X1 2. RECAPITULARE SI SISTEMATIZARE PRIN TESTE
e Se acordi 1 punct din oficiu. Timp de lucru 50 de minute.

TESTUL 1

I. Completati spatiile punctate cu raspunsul corect. (1, 5%pancte)
(0,5p) 1. Rezultatul calculului 40 + 60 : (3 - 50 + 5: 750) €Ste .....ccovvviriiiiiiiiiiiiiiiiiciiiiciccccc e .
(0,5p) 2. Suma numerelor 411 si 1 999 este mai mare decat diferenta numerelor 1 00951 409.cu ............... .

(0,5p) 3. Produsul numerelor 75 si 15 este mai mare decat catul numerelor 60.si 4 de .\.......cccccoevennes ori.

II.  Incercuiti litera corespunzitoare rispunsului corect. (1,5 puncte)

(0,5p) 1. Suma a doua numere este 162. Daca impdrtim primul numarda al doilea obtinem catul 2
si restul 12. Cel mai mic dintre numere este:
A.75; B. 62; C. 50; D. 12.

(0,5p) 2. Diferenta a doua numere este 62. Daca impartim primul numar la al doilea obtinem catul 2 si

restul 12. Cel mai mare dintre numere este:
A.112; B. 162; C.62; D. 87.

(0,5p) 3. Sorina creste 25 de porumbei albi si gri, Numdrul porumbeilor albi este de 4 ori mai mare
decat numadrul porumbeilor gri. Numarul pertmbeilor gri crescuti de Sorina este egal cu:
A.5; B. 4; C.6; D. 10.

III.  Scrieti in casuta aldturata litera A, daca afirmatia este adevarata, sau litera F, daca afirmatia este

falsa. (1,5 puncte)
(0,5p) 1. Cel mai mare numadr par care‘aretrei cifre distincte este 986. D
(0,5p) 2. Numarul care impartitla 7 da catul 28 si restul 5 este 201. D
(0,5p) 3. Numarul 2 024esteide 4 ori mai mare decat 560. D
IV. Uniti, prinsageti, fiecare enunt aflat in coloana din stinga cu raspunsul corespunzator aflat in
coloanadin dreaptar (1,5 puncte)
A B
(0,5p) Le3,047% 583 = ... a) 3 631;
(0,5p)2. 5003 -1372=... b) 3 637;
(0,5p) 321822 : 6= ... ) 3 630;
d) 3 641.
V.  Scrieti rezolvarile complete. (3 puncte)

(1,5p) 1. Calculati:
a=9-8+7+6):(3+2)+1,b=800:80-80:8sic=7-a-3"b.

(1,5p) 2. Scrieti cu cifre romane numerele:
a) 365; b) 1 442; c) 1974.
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Capitolul
NUMERE NATURALE

m Competente specifice. Exemple de activitati de invatare

1.1.

2.1.

3.1.

4.1.

5.1%

Identificarea numerelor naturale in contexte variate

» Scrierea si citirea numerelor naturale in sistemul de numeratie zecimal

e Identificarea unor numere naturale intr-o diagrama, intr-un grafic sau intr-un tabel caré contin
date referitoare la o situatie practica

* Identificarea unui numar natural pe baza unor conditii impuse cifrelor sale

» Identificarea unei metode aritmetice adecvate pentru rezolvarea unei probleme date

Efectuarea de calcule cu numere naturale folosind operatiile aritmetice si proprietatile acestora
o Efectuarea operatiilor aritmetice cu numere naturale

» Efectuarea de calcule utilizand factorul comun

» Efectuarea operatiilor cu puteri utilizand regulile de calcul specificé

» Reprezentarea datelor dintr-o problemd, in vederea aplicarii'unei metode aritmetice adecvate

Utilizarea regulilor de calcul pentru efectuarea opefatiilor cu numere naturale si pentru divizi-

bilitate

e Utilizarea algoritmului impadrtirii, cu restuliegal sau diferit de zero, in cazul in care deimpartitul
si Impartitorul au una sau mai multe‘cifre

* Aproximarea/estimarea rezultatelor‘ebtinute prin utilizarea algoritmului impartirii

e Calcularea unor expresii numerice care, contin paranteze (rotunde, patrate si acolade), cu res-
pectarea ordinii efectudrii operatiilor

e Aplicarea metodelor aritmeticespentru rezolvarea unor probleme cu numere naturale

* Determinarea unui s#umar natural pe baza unor conditii impuse cifrelor sale (de exemplu, deter-

minati numerele de forma 4205, stiind ca produsul cifrelor sale este 120)

Exprimarea in limbaj matematic a unor proprietati referitoare la comparari, aproximari, estimari

si ale operatiilor cluntimere naturale

* Reprezentarea pe axa numerelor a unui numar natural, utilizand compararea si ordonarea nu-
merelormaturale

o' Justificarea’estimarilor rezultatelor unor calcule cu numere naturale

* Justificarea scrierii unui numar natural dat sub forma de putere cu baza sau exponentul indicat

# Exprimarea unor numere naturale de doud cifre ca produs de numere prime

Analizarea unor situatii date in care intervin numere naturale pentru a estima sau pentru a veri-

fica validitatea unor calcule

» Evidentierea avantajelor folosirii proprietatilor operatiilor cu numere naturale in diferite contexte

e Analizarea faptului cd un numar este sau nu patratul unui numar natural (utilizand ultima cifra,
incadrarea intre patratele a doua numere naturale consecutive)
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UNITATEA: NUMERE NATURALE

BXI) 1. SCRIEREA SI CITIREA NUMERELOR :3' L

NATURALE [&]

Numerele se scriu cu ajutorul unor simboluri (semne grafice). v
EXEMPLU: Pentru numadrul 10 egiptenii au folosit simbolul ,,"”, babilonienii au folosit lul
,<",iar romanii au folosit simbolul , X"

Dupa felul de ordonare si de grupare a simbolurilor folosite, se poate vorbi d oduri de
scriere a numerelor:
= scrierea nepozitionala (de exemplu, scrierea cu simboluri romane);

7
= scrierea pozitionala (de exemplu, scrierea cu simboluri arabe). V
fo

Scrierea numerelor folosita in clasele I-IV este o scriere pozitionala, este zece simboluri,
numite cifre arabe. Acesteasunt: 0,1, 2, 3,4,5,6,7, 8, 9.

In scrierea unui numar, cifrele se pot repeta sau nu. Acest mod de scriere a unui numadr natural se
numeste scriere in baza zece sau scriere in sistemul zeci
ordin formeaza o unitate de ordin superior.

In acest sistem de numeratie, 10 unititi formeaz3 g itd zece; 10 grupe de 10 formeaza o
noud grupd numitd sutd; 10 grupe de o suta formeaz rupa numita mie etc.

Scrierea in baza 10 este o scriere pozition i e cifrd are o anumita valoare dupa locul
(pozitia) unde este scrisa.

EXEMPLU: In scrierea numarului 123
are urmatoarele valori: 3 unitati, 3 zeci d

ca zece unitati de un anumit

si 3 milioane.

OBsERVATIE: Numeratia In baza 10 se pare cd a fost inventata de indieni si preluata de europeni
datorita arabilor. Originea nu i,in baza 10 este foarte probabil sa fie cele 10 degete de la cele
doua maini ale omului.

a cifre se reprezinta prin scrierea ab, unde a si b desemneaza cifre
Adica: ab =a-10 +b.
3=5-10+3; 77=7-10+7.

Un numar natural oar

(nu neaparat diferite),
EXEMPLE: 17

Un numa ral oarecare de trei cifre se reprezinta prin scrierea abc, unde 4, b si ¢ desemneaza

cifre (nu drat'diferite), cu a # 0. Adica: abc = a-100+b-10+c.
57=3-100+5-10+7;629=6-100+2-10+9;888=8-100+8 - 10 + 8.

aturale scrise in ordinea: 0, 1, 2, ..., 9,10, 11, ... formeaza sirul numerelor naturale.
e un numadr natural oarecare, atunci n — 1 este predecesorul siau, n + 1 este succesorul
, iar numerele 1 — 1 si n, respectiv n si n + 1 se numesc numere consecutive.

a citi un numar natural, scris in baza 10, se grupeaza cifrele cate trei, de la dreapta la stanga.

Aceste grupe sunt numite clase. Fiecare clasa se compune din unitati, zeci si sute. La citirea nume-
relor in baza 10 se poate folosi schema:

sute zeci | unitati | sute zeci | unitdti | sute zeci | unitdti | sute zeci | unitati

clasa miliardelor clasa milioanelor clasa miilor clasa unitatilor

Matematica. Clasa a V-a |




EXEMPLU:

Cititi numerele: a) 2 043 571; b) 4 001 307 156; ¢) 157 000 429 000.

Rezolvare:

Se grupeaza cifrele numarului, de la dreapta la stinga, conform schemei de mai sus si se citeste:
a) doua milioane patruzeci si trei de mii cinci sute saptezeci si unu;

b) patru miliarde un milion trei sute sapte mii o suta cincizeci si sase;

¢) o suta cincizeci si sapte de miliarde patru sute doudzeci si noua de mii.

OBsSERVATIE: Romanii foloseau pentru scrierea numerelor naturale urmatoarele simbolufi: T, V,
X, L, C, D, M, numite cifre romane.

Valorile cifrelor romane sunt: I are valoarea cifrei 1, V are valoarea cifreitd, X are valoarea numa-
rului 10, L are valoarea numarului 50, C are valoarea numarului 100, Dfare valoarea numarului 500
si M are valoarea numarului 1 000.

Sistemul de scriere folosit de romani nu era nici zecimal, nici pozitional.

La citirea si scrierea numerelor cu ajutorul cifrelor romane trebuie sd tinem cont de urmatoarele
reguli:

1. Occifra cu o valoare mai mica sau egala scrisa la dreapta uneia cu o valoare mai mare indica o suma.

EXEMPLE:

XII=10+1+1=12;

XXV =10+10+5=25;

MDL =1 000 + 500 + 50 = 1 550.

2. Ocifra cu o valoare mai mica scrisala stdnga tineia cu o valoare mai mare indica o diferenta.

EXEMPLE:

IX=10-1=9;

XL =50-10=40;

XC=100-10=90;

CD =500 - 100 = 400;

CM =1 000 - 100 = 900.

3. Cifrele I, X4C, Mypot fiscrise consecutiv de cel mult trei ori.

4. Nu se pot repeta consecutiv cifrele V, L, D si nu se pot scddea.

5. Orice cifra (sau grup de cifre) care are o linie deasupra este multiplicata de 1 000 de ori.

EXEMPLE: X reprezinta 10 000; L reprezinta 50 000; XC reprezinta 90 000.

6. Pentru.a scrie numere cu cifre romane se poate face divizarea numarului in mii, sute, zeci si unitati.

EXEMPLE:

24 =20 + 4 si 20 = XX, 4 =1V, iar numarul se scrie 24 = XXIV;

342 =300 + 40 + 2 51 300 = CCC, 40 = XL, 2 =1I, iar numarul se scrie 342 = CCCXLIL;

1957 =1 000 + 900 + 50 + 7 si avem 1 000 = M, 900 = CM, 50 = L, 7 = VII, iar numarul se scrie

1957 = MCMLVIL
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ACTIVITATI

DE iNVATARE

E INTELEGERE ¢

1

. Scrieti in baza 10, cu cifre arabe, numerele:

a) doua sute trej;
¢) noua mii noua;
e) trei miliarde patru sute;

. Cititi urmatoarele numere naturale:

a) 301; 15070; 301 007; 2 000 510; 370 501 407;

. Scrieti cu ajutorul cifrelor urmatoarele numere:

a) o mie opt;
c) doua sute trei mii sase sute unu;

b) sapte sute patruzeci;
d) cincizeci si sapte de mii patru sute;
f) doudzeci si doua de miliarde treizeci.

b) 149 803; 40 731; 450 031 024; 204 030.

b) unsprezece mii‘saptezecisi opt;
d) un milion saizegisi doua de mii trei sute cinci.

. a) Care este cel mai mic numar natural de trei cifre care are cifraizecilor 7?

b) Care este cel mai mare numar natural de patru cifre distincte care are cifra sutelor 6?

c) Care este cel mai mic numar natural de patru cifre care are cifraisutelor 6?

. Scrieti toate numerele naturale:

a) mai mici decat §;
¢) mai mari decat 5 si mai mici decat 15;

b)‘mai mici sau cel mult egale cu 12;

d) mai mari sau cel putin egale cu 3 si maigmici'sati cel mult egale cu 17.

. Scrieti urmdtoarele numere descompuse in baza 10:

a) 127; b) 2137; c) 53; d) 27 385;

e) 705; f) 230; 2) 20 035; h) 705 102.
. Fiea, b, ¢, d cifre In sistemul zecimal. Scrieti urmatoarele numere descompuse in baza 10:

a) abc; b),/ab; o) abcd; d) aab;

e) aaaa, f) ﬁ; g) ab0cd; h) aab0c0.

. Scrieti pozitionaljin baza 10, urmdtoarele sume:

a)3-10+741;
c)5-1000+2-100+7-10+1;

b)5-100+2-10+3;
d)4-10000+5-100+2 - 10.

. Fardaarefectua calculele, scrieti urmatoarele numere ca numere naturale in sistemul zecimal:

a)2-1000+5-100+7-10+1; b)3-10000+5-1000+7-100+5-10+3;
c) 310000000 +5-100000+3-10000+5-10+7; d)4-100000+8-1000+6-100 +2.

10. Stiind ca g, b, ¢, d sunt cifre In sistemul zecimal, scrieti urmatoarele numere ca numere in sistemul

zecimal:

a)a-100+b-10 +¢;

¢) 100a + 10a + a;

e) 10 000z + 1 0006 + 100a + 10b + ¢;
2) 1000a +10b + c;

b)a-1000+b-100+c-10+d;
d) 1 000a + 100 + c;

£) 1 000a + 100b;

h) 10 000a + 1 0005 + 10c.
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1 1. Scrieti cu cifre numerele naturale:
a) sapte mii treizeci; b) doua sute nouazeci si trei de mii;
¢) cinci milioane patru; d) optzeci de mii patru sute patru.
12. Scrieti cate numere cuprinse intre 40 si 70 contin:
a) doua cifre identice; b) cifrele 4 sau 6; ¢) cifra 5.
13. a) Pentru numerotarea paginilor unui album s-au folosit 252 de cifre. Calculati cate pagini are albumul?
b) Calculati cate cifre se folosesc pentru numerotarea unei carti cu 210 pagini.
14. a) Scrieti toate numerele naturale de trei cifre distincte care se pot forma cu cifrele 7, 2 sifOapoi

ordonati-le crescator.
b) Scrieti toate numerele naturale de trei cifre distincte care se pot forma cu cifrele 8,5 si 8, apoi
ordonati-le descrescator.

15. Precizati clasa si ordinul cifrei 5 pentru fiecare dintre numerele:
a) 75; b) 53 024; ) 425 103; d) 567 232 008.

m APLICARE S| EXERSARE ¢ ¢

16. Scrieti cu ajutorul literelor un numar natural:
a) de patru cifre, astfel incat primele doua cifre sunt identice;
b) de patru cifre, cu cifra sutelor 7 si cifra zecilor 2.

17. Scrieti cu cifre romane numerele: 37, 42, 735, 1 992,2 001, 3 757.
18. Scrieti cu cifre arabe numerele: CIV; CDLXXV; CMXXXVII]; MCMXCVIIL.

19. Cititi numerele: XXVII, XLVI, XIV, XXII, LX, MCM, CIX, DCXX, MCMIV, XLVIII, X, XC, L, XL,
XCV.

20. Scrieti cu cifre romane urmatearele numere scrise cu cifre arabe:

a) 37; b) 145; ) 2769; d) 957; e) 2 000.
2 1. Scrieti cu cifre arabe urmadtoarele numere scrise cu cifre romane:

a) X1v; b) XXV1I; c) MDCCLXXXVL; d) MCMLX.
22. Scrieti toate numerele'de trei cifre distincte ce se pot forma utilizand cifrele:

a)l, 7 4; b)5,0,9.
23. Aflati cel'maimic numar natural in fiecare dintre situatiile:

a) este deforma %,‘ b) este de forma abe siazb#c#a;

) este dexforma aab; d) este de forma aalbc sia#b+#c+#a.

24. Aflati cel mai mare numadr natural in fiecare dintre situatiile:
a) este de forma aug; b) este de forma abc;

¢) ebte de forma abc siazb#c#a; d) este de forma a9bb sia #b.
25. Aflati cel mai mic si cel mai mare numar natural de forma albb, cua#b # 1.
26. Scrieti numerele naturale de forma xy56 pentrucarex+y=>5,x#y.

27. Scrieti toate numerele naturale de forma xyzt in care x, y, z, t sunt:

a) numere consecutive cux <y <z<f; b) numere consecutive cux >y >z>t.
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28. Determinati numdrul natural de forma ab scris in baza 10 pentru care ab =5a+3b.

29. Fie abc un numar natural de trei cifre, unde g, b, c sunt cifre impare consecutive.

a) Scrieti cel mai mic numar de aceasta forma. b) Scrieti cel mai mare numar de aceasta forma.
30. Scrieti toate numerele naturale de trei cifre, formate cu cifre consecutive si ordonati-le crescator.

31. a) Scrieti numerele naturale de doua cifre distincte ce se pot forma cu cifrele 0, 2 5i 7.

b) Scrieti numerele naturale de doua cifre ce se pot forma cu cifrele 1, 4 si 9.
32. Determinati toate numerele naturale scrise in baza 10, stiind ca:
a) ab=ba; b) ab7 =b7a.
33. Determinati x, stiind ca:
a) 2x3+154=377; b) 1x7 - 7=1029.
34. Aflati cifra g, stiind ca: aa+a="72.
35. Aflati cifra a din sistemul zecimal care verifica egalitatea aaa + aa + a =369.

36. Determinati numerele naturale consecutive ab si ac pentru care,ab + a¢ = 113.

37. Determinati numerele naturale scrise in baza zece de forma b pentru care: ab =4- (a+D).

38. Aflati numarul abcd care verifica egalitatea: abcd # bed # od +d = 3102.

E APROFUNDARE S| PERFORMANTA® S ¢
39. Verificati daca urmatoarele egalitati sunt adevarate:

a) aa=11g; b) ‘abb =101 - ab; ¢) a00a=1001-a.
4.0. Aflati toate numerele naturalée deforma ab, astfel incat 5 se imparte exact prin numarul (a + b).
4.-1. Aflati cifrele a, b, ¢ (in bazay10), stiind ca: ab + be + ca = abe.

4.2. Calculati cate numere scrise in'baza 10 de forma 1a7 existd. Dar de forma ab5?

43. Mutati o singura cifrala loeul potrivit pentru a obtine egalitate:
a) VI +IX = XVII; b) X - VI=VI; ¢) CC+IX=CCXJ;
d) CXC + = CCXL; e) MIX + IX=M; f) XL - XV =XIV +IX.

44, Scrieti numerele naturale de forma x_yz cu x, y, z distincte si pentru care x +z=y, y < 4.
45.8crieti toate numerele naturale de forma xyzt pentru care x + y =z +t =4, iar x, y, z, t sa fie distincte.

46. Scrietifoate numerele naturale de forma xyzt pentru care x +y + z = t, iar x, y, z, t sa fie distincte si
nenule£<7.

47 /Scrieti toate numerele naturale formate din trei cifre identice, astfel Incat suma cifrelor sa fie cuprinsa
intre 10 si 25.

4.8. Determinati toate numerele naturale de forma ab57, astfel incata +b=11.

4.9. Determinati numerele naturale de forma 24ab, astfel incat suma cifrelor sa fie 13.
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50. Scrieti toate numerele naturale de forma abed cu cifre distincte astfel incat:a+d=b+c=7.

51. Fie sirul de numere naturale 3, 7, 11, ... .
a) Completati sirul cu incd 3 termeni. b) Determinati al 20-lea termen al sirului.
¢) Determinati al catelea termen in sir este 8 051.
52. Calculati cate numere naturale cuprinse intre 100 si 190 contin:
a) cifra 1; b) cifrele 1 si 5; ¢) doua cifre identice.
53. Fie sirul de numere naturale a1, a2, a3, ..., a,, unde a» =3 - n — 1, n numar natural nenul.
a) Scrieti primii 5 termeni ai sirului. b) Scrieti termenii de pe locurile 17, 1 017 si2 017.
¢) Verificati daca numerele 98, 299 si 6 035 sunt termeni ai acestui sir.

m SUPERMATE ¢ ¢ ¢ ¢
54. Determinati cifra de pe pozitia 2 023 a numarului 15255355545555... 2023 55...5 .

2023 cifre

55. Determinati al 11-lea numar din sirul de numere 1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, ...

(333 2. REPREZENTAREA NUMEREYOR NATURALE  EZ4E
PE AXA NUMERELOR. COMPARAREA SI I-l.El
ORDONAREA NUMERELORNAPURALE. '
ESTIMARI, APROXIMARY

Axa numerelor este o dreapta d pe care se fixeaza un punct O, numit origine, ——s >
un sens pozitiv si un segment OI, numit unitate de masura (figura 1). o F'I .
ig.
In acest fel fiecirui numar natural fifeerespunde pe axa un punct (figura 2):
* numarului 0 ii corespundepunctul O; Fio. 2 0 1 2 3 4 5 _
* numadrului 1 i coresptindepunctul I; & @) I A B M N :

= numarului 7 1i coréspunde punctul P, care se obtine mdsurand pe axa, de la punctul O in sens
pozitiv, n unitdti de masurasSe spune ca punctul P are coordonata n. (In figura 2, O are coordonata 0,
I are coordonata 1)A are/coordonata 2, B are coordonata 3, M are coordonata 4, N are coordonata 5.)

OBSERVATIIY

e Orice numar diferit de 0 se numeste nenul. Daca a4 este un numar natural nenul, scriem a # 0 si
citim ,,numarul a este diferit de zero”.

o Urmarind figura 2, se poate observa ca oricare doua puncte consecutive de pe axa numerelor se
aflajla aceeasi distanta unul de altul.

# Pe axa, numerele mai mari sunt asezate la dreapta numerelor mai mici.

Qonform observatiei 3, axa numerelor ne ajutd si comparam si si ordonim numerele [=]J3[E]
naturale. -

A ordona numerele naturale Inseamna a le aseza in sir crescator (de la cel mai mic la cel [=]
mai mare) sau in sir descrescator (de la cel mai mare la cel mai mic).
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UNITATEA: OPERA’[II CU NUMERE NATURALE

223 1. ADUNAREA NUMERELOR NATURALE. L
PROPRIETATI
In clasele anterioare ati invatat ci pentru orice doud numere naturale se poate calcula suma
312|5|+ 31719+
234 11645
5/5|9 210(2/4

3(2|5/+(2(3|4|=|5|5|9 317/9|+(1|6|4

a RETINEM!

Oricare ar fi doua numere naturale a si b, exista s, numar natural uni
a sib. Notam:

a+b=s ——> suma
l N

7 .o
termenii su
>

umit suma numerelor

rale oarecare se numegte adunarea nume-

J

e n

Operatia prin care se obtine suma a doud n

\relor naturale.

PROPRIETATI:
1. Adunarea este asociativa, adica orica
(@a+b)+c=a+(b+c).

r fi a, b si c numere naturale, atunci

[Intr-o suma de mai multi t ,‘tezultatul nu se schimba daca grupam (asociem) termenii
diferit.]
2. Numarul 0 este e eu a adunare, adica oricare ar fi numarul natural 4, atunci

a+0=0+a=a.
i sume este zero, atunci suma este egala cu celalalt termen.]

[Daca un
3. Adun te comutativa, adica oricare ar fi numerele naturale a si b, atunci

a+b=>b+a.
: e schimbd daca schimbam ordinea termenilor. ]

5=46+83+55+22+45+78 +54 +17.

Rezolvare:

a)S=12+17+19+100 + 88 + 83 + 81 = (12 + 88) + (17 + 83) + (19 + 81) + 100 = 100 + 100 + 100 + 100 = 400;
b) S=46+83+55+22+45+78 +54 + 17 = (46 + 54) + (83 + 17) + (55 + 45) + (22 + 78) = 100 + 100 +

+ 100 + 100 = 400.
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223 3. ORDINEA EFECTUARII OPERATIILOR SI
FOLOSIREA PARANTEZELOR

Operatiile cu numere naturale pe care le-am studiat sunt: adunarea, scdderea, iInmultirea si Iimpar-
tirea. Efectuarea corecta a exercitiilor presupune o bund cunoastere a proprietatilor acestor operatii
(asociativitate, element neutru, comutativitate, distributivitate etc.) si a tuturor regulilor @e calcul
studiate. Reamintiti-va aceste proprietati si reguli de calcul. Retinem si urmadtoarele reguli:

1. Daca nu sunt paranteze, operatiile se efectueaza in urmatoarea ordine:

= inmultirile si impadrtirile, in ordinea in care sunt scrise, de la stanga la dreapta;
= adunadrile si scdderile, tot in ordinea in care sunt scrise, de la stanga la dreapta.

2. Dacad sunt paranteze, atunci ordinea calculelor este urmatoarea:

= se efectueaza calculele din parantezele rotunde (mici);
= se efectueaza calculele din parantezele patrate (mari);
= se efectueaza calculele din acolade.

ExeEMPLU: Calculati: {[1+ (14 +14-3):4] +[2—-(20—4 - 2): 12} 10} : 5.

Rezolvare:

Etape:

I. Efectuam calculele din parantezele rotunde. Tinemseont de ordinea efectudrii operatiilor:

(14 +14 - 3) = &'+ 42= 56,
(20-4-2)=2048=12.

IL. Efectuam calculele din parantezele drepte. Tinemucont de rezultatele etapei I si respectam
ordinea efectuarii operatiilor:

[d+56:4]=1+14=15;
[2Q@2:12]=2-1=1.

III. Efectuam calculele din acoladd. Tinem'eont de rezultatele etapei a II-a si de ordinea efectuarii
operatiilor:

{15+1-10}=15+10=25.

IV. Finalizam calculul:

255 5=5.

OBsERVATIEs Pe caiete si la tabld, rezolvarea exercitiului se prezinta astfel (urmadriti in dreapta
etapele calefilelor):

{[1+(14 +42): 4] ¥[2 - (20— 8):12] - 10} : 5=
= §1+56p4]%[2-12:12]-10}:5=
= T[h+14]+[2-1]- 10} : 5=

} Etapa I

} Etapa all-a

=415+1"- 10} : 5=
j ;155 :_; 10} 5= Etapa a IlI-a
=5 Finalizare

In general, dupa efectuarea calculelor din parantezele rotunde, acestea se desfiinteaza, cele drepte
se transforma in paranteze rotunde, iar acoladele se transformd in paranteze drepte si se continud
calculele pana la disparitia parantezelor si obtinerea rezultatului.
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In exemplul anterior scrierea este:
{[1+(14+42):4]+[2-(20-8):12]-10}: 5=
=[(1+56:4)+(2-12:12)-10]:5=
=[(1+14)+(2-1)-10]:5=

=(15+1-10):5=
= (15+10):5=
=25:5=

=5.

ACTIVITATI DE iNVATARE

m INTELEGERE ¢
1. Efectuati: V

a)l6e+16-2; b) 9+ 3-457;
c) 2 - (1400 —546); d)6-[3+3:(4+4-
e)8-{2+10-[542+2 - (2+2-542)]}; f) (12-25- 3)+4000:8-100: 4.

2. Dacaa=18sib +c=>57, calculati valoarea expresiilor:
a)a+b+c
A)3-a+2-b+2-¢

3. Completati tabelul:

128
22
4.. Calculati, folosind me :
a)3-7+3-15+3-1 b)33-117+33-15+33-113;
) 201 - 327 - 201, 307 ; d) 217 - 407 — 217 - 397 - 217;
e) 1725707432 f) (111 +222 + 333 +444) : 111.
5. Calculati
a) 17 - (105.+ 95); b) (24 +16) - 15;
c) : ; d) (257 -17) - 10;
e ’9+1024 - 121 -1 024 - 450; f) (111 + 222 + 333 +444) : 111 + 10.
a)32716+{76 -2 -[(20+4-5):5]-2-6}; b)(3+6+9+12+15+18): (1+2+3+4+5+6);

+10-{3+10-[3+10-(3+10-3)-3]-3}-3.
7. Calculati, respectand ordinea efectuarii operatiilor:
a)93:3+41-5-45:9+28:7+81:3-2-6; b){7+7-[7+3-(5+225:15-15)]} - 161;
€)10-{2+10-[126+10 - (24 + 24 : 2 — 6)]} — 42 600.
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[E3 ArLicARE 51 EXERSARE ¢ ¢

8. Calculati:
a) (589 +146) : 15 + (287 — 269) : 3; b) (307 +533) : 14 — 85 : 17 + 945 : 21;
c)22-50-10800:45+ (11000 -8 000):50;  d)[(5008:4+199-2):25+17]-1095-1127:23.
9. Stiind ca:
a)b+c=21sia=7, calculatia-b+a-c; b)b—-c=31sia-b—a-c=837, calculati a;
ca-b—a-c=1440sia=45, calculatib —c;
d)a+b—-c=48sid=144:(95-83), calculati a-d+b-d—c-d;
e)b—c=7,a=14,b=21, calculatia- (b—c)+a-b.
10. Determinati numerele naturale g, b, ¢, stiind ca:
a)a+b=100,b+c=110,a+c=90; b)a+b=84,b+c=64,a+c=34.
1 1. Calculati diferenta dintre produsul si suma numerelor x si y, unde:
x=3z,y=1t:6,z=5-(126-8-7:14)-210,t=60-25-[190 - 5 — (4~ 35 +27- 14) : 7] - 37 : 74.
12. Stabiliti care dintre urmatoarele relatii sunt adevarate si care sunt false:
a)[530+3-(95-5-15):12]-14-25=29; b) [(63 +991 - 7),: 100 + (37411 - 56 - 37) - 2] : 11 =37;
o) {[(40-20+50-16):200+72:8]:17-1}-[2+7-10-(30-5 - 6)5:.2] = O
13. Comparati numerele a si b, unde a=1001 - 27 +1 001 - 23's1 b=2 002" 13 +2 002 - 12.

14. Efectuati:
a)1320+[48-23+(340-11-60-5)—-235-7]; b)2307443702+[270:3+3-(280-5-3-230)]};
¢) 31975+200 - [8-(1270-2-350) +2 340 : 5].
15. Efectuati:
a) 785+ 115+37 - (15+23 - 12); b) 624 — 120 +2 025 : (266 — 17 - 13);
c) 145 +47 - [215- 110 — 83 - (405 - 18 -16)];
d)512-287+10-{15+2-3+[105:15+(120-5-19) - 10] - 2};
e) {123 -35+10- [47 + 10 - (407 £,2 405 : 65)] =2 785} - 10.

E APROFUNDARE/SHPERFORMANTA ¢ ¢ ¢
16. Stabiliti daca numarul'@x+ 2)(%* 3) este numadr natural par, oricare ar fi x numar natural.

17. Calculati:
a) 2017 +2 012 3; b)2017+2017 -2 017 +2018;
) 2001 - 25#*75 - (5001~ 3 000); d)2017+2017-2018-2019 -2 016.

18. Calculati: 52 —3(b +¢) +145:5-8 daca 3a —2b=b —2a + 3c.

19. Tinand,cont de ordinea operatiilor, calculati:
a) 10 657 :{[(21 024 :4+255:17)-2+2119] -2004} +4 - 4 : 4;
b) 7747 417 +24 -3 -(36:2+893:19)+10 -3+ 7] -127;
@4-(222-2+555-2)-12-[(16 967 : 19 - 34 - 12) — (100 - 75) : 5].

GXL) surermaTE ¢ ¢ 0 o

20. Aratati cd pentru orice numar natural x are loc egalitatea:
[756 — (48523 - 21 +x): (x +2)—1]: 377 =2.
2 1. Aflati x din egalitatea: 128 — 4 320 : x = 8[485 —a : (239 — 8 126 : 34 + a) — 480], unde a este numar natural

nenul.
Matematica. Clasa a V-a | @



UNITATEA: PUTERI

Daca n este un numar natural, n = 2, atunci puterea a n-a a numarului natural a se not
(citim ,,a la puterea n”) si este prin definitie: a" = a-a-...-a unde a este baza puterii, iar 1, ex

B3 1. PUTERI CU EXPONENT NATURAL ALE Do)
UNUI NUMAR NATURAL
a cu a"
tul
n factori
puterii.

Puterea zero a numarului natural nenul a este prin definitie 1, notam a° =1 si ci ,a la puterea

zero este egal cu unu”.

Puterea intai a numarului natural a este 4, notam a' = a si citim ,,a la rea Intai este egal cua”.
OeBsERVATIE: Nu se defineste 0° sau, altfel spus, 0° nu are sens. ]
Operatia prin care se obtine puterea unui numar natural se nu ea la putere. 1
Oricare ar fi numerele naturale a, m si n, a # 0, au loc urmatoa i de calcul: [a]:

¢ | — Cum se iInmultesc doua puteri care’au aceeasi baza?
1. a7 - ar=armn . ¢ ’

« |- Cum se impart a °1i care au aceeasi bazd?

2.am:ar= g . .
— Se scrie baza si S

3. (am)n = gmn

4. (a-bym=am- b

5.(a:byr=am:b"

OBSERVATII:
Folosirea par stalte reguli de calcul
e Daca nu _stt par e, operatiile se efectueaza de la stanga la dreapta, In urmatoarea [E]ar

ile la putere;
tirile si impadrtirile, in ordinea in care sunt scrise;
ile si scaderile, in ordinea in care sunt scrise.

21=2 22=4 23=8 2¢=16
31=3 32=9 3B=127 34=81
4'=4 4 =16 4 =64 4+ =256
9'=8 52=25 53=125 54 =625
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EXEMPLU: Ardtati ca1+2+22+23+ ... + 2100 <2101,

Rezolvare:

Fiex=1+2+22+2%+ ... +210,

Se calculeaza: 2x =2 + 22+ 23 + 24 + .. + 2100 4 D101,

Se efectueaza 2x —x =211 -1 = x =211 -1 si cum 219" - 1 <2100 = x <2101 adica 1+2+22+23+ ... +
4L 2100 < 2101.

OBsERVATIE: Analog se calculeaza sumele de forma: 1 +a + 4%+ ... + 4", unde a si n sunt numere
naturale nenule.

ACTIVITATI DE iNVATARE

(3 inTELEGERE @

1. a) Calculati: 2% 33; 73; 8% 120%3; 2 0249, 54, 2 025; 113; 122, 103, 101% 172
b) Calculati: 23 + 5% 32 — 23, 24. 52, 43: 22, 32. 7 — 1.
c) Scrieti ca putere a lui 2 numerele: 4, 64, 16, 1, 8, 42, 8%, 64°.
d) Scrieti ca putere a lui 3 numerele: 1, 81, 9, 275, 916, 8114, V

2. Scrieti sub forma de putere:

a)22.23.20.2; b) 53-55.5. 510 )27-3-9-81-3%
d)4?-8-25-16; e) 47 - 472 - 475; f) 50.51.52.125 - 625.
3. Calculati:
a) 25+ 6% b) 52 - 3% c) 23 +24+21;
d) 14> -102-8% e) 2> 0; f) 73 -142-71;
g) 50+ 5! + 5% h) 4 5% i)235+5%+2.3.
4., Efectuati:
) (7-3)% ¥ 0) 122 - 5%
d) 40?2 +30% 502 - 30% f)24+32.2.5%
g) 52-32+4% 152 -22. 3% i)52+2-5-3+3%
5. Calculati:
a) 217. 221, b) 345 . 387 . 355 ) 719.78%. 7 d) 247 : 2%,
e) 5108 . 572. £) 237 . 47 D50, g) (1012 )15; h) (217 ) 8 231,
. . 6 o (27 =12) 2. 10 27\ .(~5 A6}
i) 3108 ; ) (3-5%)7; I (2°-37) :(2°-3°) .

+723:715):(7.72.75_'_550:515)’, b) [(210)8+65'37+232}:[(25)16+612:27+29}

ru x =5 si y =3, verificati daca fiecare din urmatoarele egalitati este adevarata:
a) (x +y)?=x>+y>+2xy; b) (x —y)?=x2+y2 - 2xy; o (x+y)(x—y)=x2—y>
8. Fie egalitatea (x + y + z)2 = x2 + y? + 22 + 2xy + 2yz + 2zx. Verificati egalitatea pentru:
a)x=y=z=10; b)x=2,y=3;z=4.

* Exercitiile marcate cu * sunt facultative.
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9. Stiindcaa-b=2%-350b-c=3%52sia-c=25-55 scrieti folosind proprietatile puterilora - b - ¢ : 812.
10. Calculati:
a) (22027 — 2026 _ 22025) - 16506 — 20240 + 12025; b) 272 - (92 . 3) + 12510 - (53)9 — (211 . 510) : (210 . 59)

E APLICARE S| EXERSARE ¢ ¢

1 1. Aflati numerele naturale x si y care verifica egalitatea: 2¥ + 2v = 24.

12. Aflati numerele naturale x, y si z care verifica egalitatea: 2 + 2v + 22 = 28.

13. Aflati numerele naturale nenule x, y si z care verificd egalitatea: 2* + 3V + 5 = 68.

14. Aflati numarul natural x, stiind ca:

a)2x=8§; b) 2% - 4=32; c) 8 -16
15. Calculati:
a) (3++4%):29; b) 13- 31 +22. 25 - 2025% <) - 3)%+5%] : 169.

16. Calculati:
a) (600 - 125) - (16 - 5)2: (52- 10 : 25);
17. Calculati:
a) (4+3)°—(4-3)1; 4
) [(103:52:8+32-5%):30] - 2%; : —27-20}:28

18. Descompuneti in produs, folosind factorul comu

a) 4° +48 — 4% b) 3%+ 65% 3% o) X2+ x% + x4

d)5-6+5%.7; e) 3x2y +2 : f) 75 - x+7% y+49z.
19. Calculati:

a) (16 - 1210 —4 . 1210) : 1211; b) 152 - (14 - 15 +15) : 15%

c) 10%-85-10°% - 61 — 3 000; d) 51— (6 - 510 -2 . 510),

20. Calculati:

a) (22)10: 643 b) (3°)1 - (81)10: (274)15; o) (5?)10. 257 : (125%)2.

m APROFUNDA S, PERFORMANTA ¢ ¢ ¢

21. Calculati:
a) (22027 — 22025) . : (256)250 _ 103 + 12025 . 20250,

b) 92: ( 62— +27 43+ [(3%)77 : 940 + 20130 ; 3220,
. ati suma cifrelor numarului:

7. b) 8675 . D51014,

ati numarul natural x care verifica egalitatea:
3% b) 252 — x =242 c) x:103=109

213 e)x—25=55% f) 324 :x=(3?-2)
24", Determinati numarul natural x care verifica egalitatea:
a) (42 =28 b) (107)° - 100 = (24 - 54)3; o) (5?y*3 =5%.5% d)x:(2%)°=1;
e) (3v)5=310. 35 f) (74 = (7°)*; g x:(22-2%)=4; h) x +(22)5=23.27.
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25. Determinati numarul natural x care verifica egalitatea:
a) 3+ 31=4; b) 3v + 31 + 32 + 3x3 = 4(;
€)5-3*-2-3*=81; d) 3%+ — 32 — 321 _ 322 _ 323 =123,

26. Aratati ca2(1+3+ 32+ ... +3%) < 3L
27.Arataticaa=0b,stiindcaa=1+2+22+23+ . +2104+2100gi h=3(1+4+42+ ... +4%),
28. Ardtatica(@a—- 1)@ 1 +a 2+ ... +ta+1)=a"-1.

29. Scrieti numarul 21 — 1 ca o suma de 10 puteri consecutive ale lui 2.

m SUPERMATE ¢ ¢ ¢ ¢

30. Calculati:
a)1+2+22+ .. +22%7; b) 2(1+3 + 3%+ ... #8%%);
o) 1+4 +42+ .. +4202, d)1+5+52+..
31. Aratati ca oricare ar fi numarul natural 7, au loc egalitatile:
a) 2+l _on = 271; b) Jn+l _
€)2ml — (2 + 21+ L+ 224214+ 20=1,

32. Determinati numerele naturale x, y si z, stiind cd x <y <z'ss

33. Determinati numerele naturale g, b si ¢ care verifica l i

O problema care se pune est
numere naturale.

Dintre doud puteri care au aceeasi baza, este mai mica cea
care are exponentul mai mic.

< | Dintre doua puteri care au acelasi exponent, este mai mica
cea care are baza mai mica.

onati crescator numerele: 27°; 913 si 2435,
zolvare:
Descompunem bazele: 27 = 33, 9 = 3%; 243 = 3.
Rezulta: 27° = (3%)? = 339 = 327; 913 = (32)13 = 326; 2435 = (3%)°> = 3%,

)
Avand aceeasi bazd, comparam exponentii. Deoarece 25 <26 <27 = 3% <320 < 3%, deci 243° <913 < 27°.
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TESTUL 3

I. Completati spatiile punctate cu raspunsul corect. (1,5 puncte)
(0,5p) 1. Diferenta a doud numere este 82. Daca impartim numarul mare la cel mic, se obtin catul 3 si
restul 8. Numarul mic @Ste ..o .
(0,5p) 2. Sergiu a primit o cutie cu bomboane. In prima zi a mancat, impreun cu prietenii lui, jumétate
din bomboane, a doua zi a mancat o treime din numarul bomboanelor ramase, iar ‘a treia zi.a
mancat o pdtrime din numarul bomboanelor rdamase. Daca in cutie mai sunt 6 bomboane,
atunci initial Tn cutie au fOSt ... .
(0,5p) 3. Daca [2 - (x +19) + 4] - 3-90 =162, atunci x este egal CU ........cccceevvvrniriinncs i i .

1I. incercuiti litera corespunzatoare raspunsului corect. (1,5 puncte)
(0,5p) 1. Stiind ca 43 kg de caise costd 258 de lei, cu 102 lei se pot cumparas
A.19kg; B. 17 kg; C.21 kg; D.12kg.
(0,5p) 2. Daca 6 tractoare ara un teren in 4 ore, atunci cele 6 tractoare vor ara intf-o ora:
A. o treime din teren; B. o doime din teren;
C. o pdtrime din teren; D. o.cincime din teren.
(0,5p) 3. Daca la triplul unui numadr se aduna 543, se obtine 765. Numarul este:
A.74; B. 47; C.72; D. 78.
III.  Scrieti in casuta alaturata litera A, daca afirmatia este adevarata, sau litera F, daca afirmatia este
falsa. (1,5 puncte)
(0,5p) 1. Suma a doua numere este 1291, iar diferenta loreste 297. Cel mai mare dintre numere D
este 497.

(0,5p) 2. loana cumpadra 7 caiete si 3 pixuriypéntru care plateste 87 de lei. Dacd 5 caiete costa cat D
2 pixuri, atunci un pix costa 15 lei.
(0,5p) 3. Insumand jumétatea, sfertul'sigptimea unui numar, se obtine 119. Numérul este 136. D

IV. Uniti, prin sageti, fiecare enunt aflat in coloana din stinga cu raspunsul corespunzator aflat in

coloana din dreapta. (1,5 puncte)
Se stie ca 14 caiete costa 98 de lei.
A B
(0,5p) 1. Un caiét costan.. a) 117 lei;
(0,5p) 2. Douazecisi noud de caiete costd ... b) 203 lei;
(0,5p) 3. Saptesprezece caiete costa ... ) 7 lei;
d) 119 lei.

V. Scrieti'rezolvarile complete. (3 puncte)

(1,5¢9) 1. Punem 40 ¢ de apd in 12 vase, unele de 1 / si altele de 5 /.
a) Este posibil ca numarul vaselor de 5 / sa fie 8?
b) Calculati numarul vaselor de 1 / si al celor de 5 /.

(1,5p) 2. Un croitor vinde intr-o zi 7 fuste si 5 sacouri si incaseaza 4 120 de lei. In alt3 zi croitorul vinde
o fusta si 3 sacouri si incaseaza 1 800 de lei.
a) Cat costa 8 fuste si 8 sacouri? b) Cat costa o fusta?
¢) Cat costa un sacou?
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UNITATEA: DIVIZIBILITATEA NUMERELOR NATURALE

@ 1. DIVIZOR. MULTIPLU. DIVIZOR COMUN.
MULTIPLU COMUN

. . y < .. . C s » |
Fie a si b doud numere naturale. Spunem cd b este divizor al lui a dacd existd un numar|natural c
astfel incata="b - c.
In aceastd situatie, despre a se spune ca este un multiplu al lui b si se utilizeaza una dintre

urmatoarele scrieri:
b|a citim: b divide a
a:b citim: a este divizibil c bV
Se mai folosesc simbolurile: | (nu divide); / (nu este divizibil cu).
EXEMPLE:
1. 2 | 12 deoarece exista numarul natural ¢, astfel incat 12 = ZW 1 natural c este 6). Decdi,

2 este divizor al lui 12 si 12 este multiplu al lui 2.

2. Fie a2 un numadr natural oarecare; a | 0 deoarece exista natural ¢, astfel tncat 0 =a - ¢
(numarul natural c este 0).

3. 0 | 0 deoarece exista numarul natural ¢, astfel - ¢ (numadrul natural ¢ poate fi orice
numar natural).

OBsERVATIE: Pentru a si b doua nu naturale, cu b # 0, se spune ca b divide pe 2 sau ca a
este divizibil cu b daca a se imparte .

EXEMPLE:

1. 4|32 deoarece 32 : 4 =8.

2. 6 /27 deoarece impartind pe restul impartirii nu este 0. Altfel spus, 27 : 6 nu este numar

natural.

OBSERVATIE: Retige
e b este divizor al lui

ele exprimadri echivalente:
* q este un multiplu al lui b;
g este divizibil cu b;

umai pentru b # 0).

Pentru a afla multiplii unui numadr natural 4, multiplicdim numarul
a, adica iInmultim pe rand numarul a cu toate numerele naturale.

@ : Multiplii numarului 3 sunt:3-0,3-1,3-2,3-3,3-4,3-5,3-6,3 -7, .... Prin urmare,
tiplii aumarului 3 sunt: 0, 3, 6,9, 12, 15, 18, 21, ... .

' elatia de divizibilitate are urmdtoarele proprietati: | EXEMPLE:

e reflexiva: oricare ar fi numarul natural 4, 7 | 7 deoarece existd numadrul natural 1,
acesta este divizibil cu el insusi, adica a | a; astfel iIncat7=7-1.

— este antisimetrica: daca a si b sunt numere . . .
o L . Daca 17 | x six | 17, atunci 17 = x.
naturale, atuncidina |bsib|arezultd a="b;

— este tranzitiva: daca g, b, c sunt numere naturale,

o . b Daca 37 | 111 si 111 | 777, atunci 37 | 777.
atuncidina |bsib|crezultaa|c. ’
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4 RETINEM! N

1. Numarul natural 0 este multiplu al oricarui numdr natural (0 : a, oricare ar fi numarul natural 4,
deoarece 0 =a - 0).

2. Numdrul natural 1 este divizor al oricdrui numdr natural (a : 1, oricare ar fi numarul natural a,
deoarecea=1 - a).

3. Numdrul natural 0 nu este divizor al niciunui numar natural nenul (daca a # 0, atunci a / 0).

4. Daci a =" - ¢, atunci a este multiplu atat al numarului b, cat si al numdarului c, iar b si ¢ sunt.divizori
ai numdrului a (12 =2 - 6, atunci 12 este multiplu al lui 2 si al lui 6, iar 2 si 6 sunt divizori ai lai 12)¢

5. Orice numdr natural a este divizibil la el insusi (a : a, oricare ar fi numarul natural 4, deoarege
a=a-1).

6. Numerele 1 si a se numesc divizori improprii ai numadrului 4. Orice divizor'al numarului 4,
diferit de 1 si a se numeste divizor propriu al numadrului a (12 are ca divizori improprii pe 1 si
pe el insusi, iar ca divizori proprii pe 2, 3, 4 si 6).

7. Numarul natural 4, a # 0, se numeste divizor comun al numerelor natéiraled siedacab : asic : a.
Numarul natural d, d # 0, este cel mai mare divizor comun al'ntimerelor naturale
nenule 4 si b, dacd indeplineste conditiile:

a) d divide pe a si d divide pe b;
b) d se divide cu orice divizor comun al numerelor a si b.

8. Numadrul natural a se numeste multiplu comun alnumerelor naturale nenule b si ¢ daca a : b
sia:c.

Numarul natural m, m # 0, este cel mai mic multiplt coftun al numerelor naturale a si b daca
indeplineste conditiile:
a) m se divide cu a 51 m se divide cu b;

\_ b) orice multiplu comun al numerelor naturale nénule a i b se divide cu m. Y,
Problema:
a) Scrieti divizorii numarului 18. d) Scrieti multiplii numarului 18.
b) Scrieti divizorii proprii ai numarului 30. e) Scrieti multiplii numarului 30.
c) Aflati cel mai mare divizer comtun al f) Aflati cel mai mic multiplu comun
numerelor 18 si 30. al numerelor 18 si 30.
Rezolvare:

a) Divizorii numaruluiid8 sunt: 1, 2, 3, 6, 9 si 18 (numerele la care se imparte exact 18).
b) Divizorii numarului 30 sunt: 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15 si 30. Divizorii proprii sunt: 2, 3, 5, 6, 10, 15.
Divizoriifimproptiistint: 1 si 30.

¢) Din a) si b) rezulta ca cel mai mare divizor comun al numerelor 18 si 30 este 6.

d) Multiplicand numarul 18, obtinem: 18- 0,18 -1,18-2,18-3,18-4,18-5,18 - 6,18 - 7, ... . Dedj,
multiplii numagului 18 sunt: 0, 18, 36, 54, 72, 90, 108, ... .

e) ‘Multiplicand numarul 30, obtinem: 0, 30, 60, 90, 120, 150, ... .

f), Din,d) si e) rezulta ca cel mai mic multiplu comun al numerelor 18 si 30 este 90.

OBSERVATII:

e Dacad d este divizor comun al numerelor naturale a si b, atunci d este si divizor al numerelor a + b
sia—b(din6|12si 6|18 rezulta ca 6 |30si 6| 6).

e Divizorii unui numar natural sunt numere naturale mai mici sau egale cu numarul dat. Un
numadr natural are un numar finit de divizori.

e Multiplii nenuli ai unui numar natural sunt numere naturale mai mari sau egale cu numarul dat.
Un numadr natural are un numar infinit de multipli.

| Matematica. Clasa a V-a




ACTIVITATI DE iNVATARE

E INTELEGERE ¢
. Scrieti toti divizorii numerelor: 12, 27, 31.
. Scrieti cinci divizori ai numarului 100.

. Scrieti trei multipli ai numarului 6 mai mari decat 6.

B W N =

. a) Scrieti toti multiplii mai mici decat 50 ai numarului 7.
b) Scrieti toti multiplii lui 7 cuprinsi intre 15 si 65.
. Scrieti trei multipli comuni pentru numerele 12 si 18.
. Aflati toti divizorii comuni ai numerelor 12 si 18 si precizati care este cel mai mare dintre ei.

. Care este cel mai mic numar natural nenul, multiplu comun pentru numerele6 si 9?

® N O U

. Care este cel mai mic numar natural nenul, multiplu comun pentru numerele 2, 3 si 5?
9. Care este cel mai mare numadr natural, divizor comun al numezelor 42 si70?

10. Cati divizori are numarul 18? Dar 28?

1 1. Care este cel mai mic numar natural care are exact doi divizori?

12. Care este cel mai mic numar natural care are exactdrei divizori?

13. Care este cel mai mic numar natural care are exact'patru divizori?

14.. Cate numere naturale de doua cifre se divid 'eu'7?2

m APLICARE S| EXERSARE(® ¢

15. Aflati cel mai mare numar natural de treicifre care este multiplu de 23.

16. Aflati cel mai mic numar natural'de patru cifre care este multiplu de 47.

17. Care este cel mai mic numdr natdral care are exact trei divizori?

18. Un numar natural a este divizibil'cu 12. Scrieti trei divizori diferiti ai numarului a.

19. Folosind cifrele 0, 5'$i4 scrieti toate numerele de trei cifre divizibile cu:
a) 2; b) 5; c) 10.

20. Numerelematuralemenule a si b au divizor comun numai pe 1. Care este cel mai mic numar nenul,
multiplu comun pentru numerele 7 si b?

2 1. Scrieti numerele de forma m divizibile cu 17.

E APROFUNDARE S| PERFORMANTA ¢ ¢ ¢

220 Unmumar natural nenul a are printre divizorii sai numerele 3, 5 si 7. Scrieti inca patru divizori
diferiti de acestia ai numarului a.

23.a)Stiindcaa|bsib|c arataticaa|c. b) Stiind caa | bsib|a, aratati caa=».
24. a) Stiind cd 4, b si d sunt numere naturale nenule, a>b, d |asid|b, arataticad | (a - b).
b) Stiind ca 4, b, d sunt numere naturale nenule, d | (a + b) sid | a, arataticad | b.

25. Determinati numerele naturale 7, stiind ca 2n + 1 este un divizor al numarului 15.
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26. Determinati numerele naturale #, stiind ca 17 este un divizor al numarului 37 + 2.
27. Demonstrati ca numarul N =5°+ 5! + 52 + 53 + ... + 520% este divizibil cu 6.
28. Restul impartirii numarului natural 7 la 75 este 6. Ardtati ca n este multiplu de 3.

29. Determinati numerele naturale # care verifica simultan relatiile:
a)31|(n+2); b) 60 <n <153.

m SUPERMATE ¢ ¢ ¢ ¢

30. Demonstrati ca toate numerele de forma abcabc sunt divizibile cu 7, cu 11 si cu 13.

31. a) Calculati cate numere de trei cifre divizibile cu 37 exista.

b) Calculati suma tuturor numerelor de trei cifre divizibile cu 37.

c) Arédtati cd suma calculata la punctul b) se divide cu 375.
32. a) Aratati cd suma a trei numere naturale consecutive este divizibila cu’3.

b) Aratati ca produsul a trei numere naturale consecutive este divizibil cu6.
33. Pe o tabld sunt scrise toate numerele naturale de la 1 la 100. Ileana si Tudonfsterg pe rand, incepand
cu Tudor, cate un numar. Pierde copilul care este obligat sa stearga primultin multiplu al lui 2 sau al
lui 5. Cine castiga?
34. Determinati numadrul natural n, stiind ca 3-n+4) | (2-n+21)si(@2 - n+21)|(3-n+4).
35. Aratati ca oricum am alege 5 numere naturale, exXista printre ele cel putin doua a cdror diferenta
este divizibila cu 4.

X5 2. APLICATI ALE DLVIZIBWITATII LA

(NUMERE PARE SINUMERE IMPARE)

Din teorema impartirii cu rest rezulta ca oricare ar fi n un numar natural, restul impartirii lui n la 2
este 0 sau 1. Deci, orice numar naturaleste de forma 2r sau 2r + 1, unde r este un numar natural.
Numerele de forma 2r se inipart exact la 2 si se numesc numere pare, iar cele de forma 2r + 1 dau la
impartirea cu 2 restul 1 gise nifmes®numere impare.

Sirul numerelor pareeste: 0, 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, ..., 100, 102, 104, ..., 1 000, 1 002, 1 004, ... .

Sirul numerelor impareeste: 1, 3,5,7,9, 11, 13, ..., 99, 101, 103, ..., 999,1 001, 1 003, ... .

Pentru a obtie um numar natural par, este suficient sd luam un numar natural r oarecare si sa
calculdam 2rdaea vom'ealcula 2r + 1 vom obtine un numar natural impar.

Daca a si\b suntidoua numere naturale de aceeasi paritate sau de paritati diferite, paritatea sumei,
diferentei si‘produsului rezulta din urmatorul tabel:

a b a+b a-b a-b
par par par par par
par impar impar impar par

impar par impar impar par
impar impar par par impar

OBSERVATII:
* Despre paritatea catului a : b (daca impartirea se face exact) nu se poate spune nimic.
® Suma si diferenta au aceeasi paritate.
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Capitolul
FRACTII ORDINARE.
FRACTII ZECIMALE

m Competente specifice. Exemple de activitati de invatare

1.2

2.2

3.2.

4.2,

5.2.

Identificarea fractiilor ordinare sau zecimale in contexte variate

e Utilizarea unor reprezentdri grafice variate pentru ilustrarea fractiilor echiunitare; subunitare,
supraunitare

e Verificarea echivalentei a doua fractii prin diferite reprezentari

* Scrierea unui procent sub forma de fractie ordinara (de exemplu, 20% se scrie20/100)

e Identificarea unor date statistice din diagrame, tabele sau grafice

Efectuarea de calcule cu numere naturale folosind operatiile aritmetice si proprietatile acestora

» Efectuarea de calcule cu fractii folosind proprietati ale operatiiloriaritmetice

e Introducerea si scoaterea intregilor dintr-o fractie ordinara

o Inmultirea si impartirea unei fractii zecimale cu uft numadr finit de zecimale nenule cu 10, 100, 1 000

e Scrierea unei fractii zecimale cu un numadr finit de Zecimale nenule ca un produs dintre un numar
zecimal si o putere a lui 10; scrierea unei fraetii zecimale cu un numar finit de zecimale nenule ca
un cat dintre un numar zecimal si o putere a lui®0

e Calcularea unei fractii echivalente cu¢ fractie datd, prin amplificare sau simplificare

e Simplificarea unei fractii ordinare inyvederea obtinerii unei fractii ireductibile (prin simplificari
succesive, daca este cazul)

» Efectuarea de operatii cu numetejationale exprimate sub forma de fractie zecimala si/sau ordinara

Utilizarea de algoritmi pentru efectuarea operatiilor cu fractii ordinare sau zecimale

e Aplicarea algoritmilorde Impartire a unei fractii zecimale la un numar natural sau la o fractie
zecimald cu un numar finit de zecimale nenule

e Transformareafractiilor ordinare in fractii zecimale si invers

e Aplicarea metodelor‘aritmetice pentru rezolvarea unor probleme cu fractii

Utilizarea limbajului specific fractiilor/procentelor in situatii date

sfincadrareamnei fractii zecimale intre doud numere naturale consecutive

¢ Utilizarea limbajului specific pentru determinarea unei fractii dintr-un numar natural n, multiplu
al numitorului fractiei

e Utilizarea limbajului adecvat pentru exprimarea unor transformari monetare (inclusiv schimburi
valutare)

Analizarea unor situatii date in care intervin fractii pentru a estima sau pentru a verifica validi-

tatea unor calcule

* Reprezentarea pe axa numerelor a fractiilor zecimale cu un numar finit de zecimale nenule
folosind aproximarea acestora
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UNITATEA: FRACTII ORDINARE

223 1. FRACTII ORDINARE.
REPREZENTAREA FRACTIILOR PRIN DESENE

Fractia ordinara (pe scurt fractia) este o pereche de numere naturale m si n, cu n # 0,

m < < . . -
forma —, unde m este numaratorul fractiei si # este numitorul fractiei.
n
Numaratorul este separat de numitor prin linia de fractie.
Numitorul unei fractii aratd in cate parti egale a fost impartit intregul (numeste , lar numa-
ratorul arata cate parti au fost luate din intreg (numara partile).

.m NEPSOR v NPT
OeseRVATIE: Fractia — este definita daca si numai daca n 0. @V

n

0
Oricare ar fi # un numar natural, avem: —=0 (n#0) si —

Fractiile pot fi reprezentate cu ajutorul unor desene. De exe% 2 e din urmatoarele desene:
1 1

A

I( ] \I
r T T 1
1 1
3 3
AC ATI DE INVATARE
atoare pentru:
b) cinci patrimi; ¢) o doime;
e) trei doimi; f) opt zecimi;
h) sapte doimi; i) noua treimi.

Fig. 1 Fig. 2 Fig. 3 Fig. 4 Fig. 5 Fig. 6 Fig. 7

Fig. 1 Fig. 2 Fig. 3 Fig. 4 Fig.5 Fig. 6
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3. Scrieti fractiile reprezentate in urmatoarele desene:

.2
j 3
5. Completati spatiile libere pentru a obtine un 1
. 7 .
17’
6. Desenati segmente de dreapta cu urmatoarele lungimi:
a) édm; b) AZV ) %dm; d) %dm.
7. Cate cincimi sunt in:
a) un intreg; b) trei intregi; ¢) cinci intregi?
@ APLIC QERSARE o
rd reprezinta:
b) 10 minute; c) 45 de minute;
; e) 50 de minute; f) 90 de minute?
ntr-o sdptdmana reprezinta:
b) trei zile; ¢) cinci zile; d) 28 de zile?

parte dintr-un an reprezinta:
a) o lung; b) 4 luni; ¢) 6 luni?

1 1. Scrieti toate fractiile de forma %, stiind ca a este egal cu 1, cu 3 sau cu 5, iar b este egal cu 2 sau cu 7.

12. Scrieti fractiile care au numitorul 18, iar numaratorii sunt divizorii naturali ai lui 18.
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13. Scrieti fractiile care au:

a) numitorul patrat perfect de doua cifre si numadrdtorul cu 7 mai mic decat acesta;

b) numitorul 10 si numaratorul de o cifrd impara;

¢) numéritorul de forma x2, unde x2 i3 si numitorul cu 5 mai mare decat acesta.
14. Precizati:

a) cate doimi contin 5 intregi; b) cate treimi contin 2 intregi; ¢) cate cincimi contin 3 intregi
15. Precizati cati intregi sunt in:

a) 10 cincimi; b) 18 noimi; c) 12 treimi.

E APROFUNDARE S| PERFORMANTA ¢ ¢ ¢

o " 1x = I .
16. Determinati toate fractiile de forma —, x # y, unde 1x, 3y sunt prime.

3y

s . aoa, 18 <
17. Determinati x € N" astfel incat — sd fie numar natural.
x

- .. a . .
18. Scrieti toate fractiile de forma —, unde a si b sunt numere naturale nenule, 2 <3 si b <4.

19. Determinati toate fractiile de forma i—;, unde 5|8x.

20. Determinati toate fractiile cu numaratorul 3 ‘'si numitorul de forma x5, unde 2<x<7.

2 1. Determinati toate fractiile de forma @, undex #y, 21 2x0 si 31 @

35y
22. Determinati numerele naturale x pentru care sunt definite fractiile:
18 1, 85, 24 17 57 19

x—Fa+10x " 12-x" 2x-2" x(x-1) (x+7)(x-2)

m SUPERMAGE'® ¢ ¢ ¢

23. Scrieti toate fractiile de forma:

a—1 . .
a) 1 undeu este numar natural si3<a <9;
a+

b) %, undeaeste egal cu 1 sau 2 si b este egal cu 5 sau 7.

n

24. Fiefractia a, = . Scrieti a1, a2, as si aioo.

2"+1

Sy .. 1 35
2548e considera sirul de fractii: —; 5 ; - ;e
a) Scrieti urmatoarele trei fractii din sir.

b) Scrieti a 100-a fractie din sir.

¢) Scrieti fractia aflata pe locul n in sirul dat.
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._______X__________________________________________________________________________________________________________________________________

Nume Clasa

TEST DE AUTOEVALUARE

e Se acordi 1 punct din oficiu. Timp de lucru 50 de minute.

I. Completati pe fisa de evaluare spatiile punctate cu raspunsul corect. (2 puficte)

(0,5p) 1. Scriind sub forma ireductibila fractia ordinara %, obtinem fractia ... .

(0,5p) 2. Cel mai mic numitor comun al fractiilor ordinare % si % este egal cu ... i .

(n
(0,5p) 3. Daca % = %, atunci numadrul natural # este egal cu ..o i .

n

. Lo 2 S
(0,5p) 4. Fractia ordinara > este echiunitara pentru 77 egal Cul ...l i .

II.  Incercuiti pe fisa doar raspunsul corect, stiind ca numai unul dintre cele patru raspunsuri este

corect. (2 puncte)
x+2 3_1/
(0,5p) 1. Fractia ordinara P unde x si y sunt numere naturale, este echiunitard pentru:
+
A.x=2s1y=0; B.x=1siy=1; C.x=2siy=1; D.x=1siy=2.
2026 2024

(0,5p) 2. Fractia ordinara este echivalenta cunfractia:

22028 _ 22024

A. l,‘ B. i,‘ C. E; D. i
3 12 1 15
(0,5p) 3. Daca 2n+3 _13 , atunci hmmarul natural n este egal cu:
n+11 16
A.2; B.§ C.3 D. 1.
N . v .. 15 6 .10 .
(0,5p) 4. Scriind 1n ordine crescatoare fractiile 911 si ITE obtinem:
6 15410 515 6 10 610 15 51510 6
11497 1% “197 117177 117177197 1197177 11

III.  Unitiyprin sageti fiecare enunt, aflat in coloana din stanga, cu raspunsul corespunzator, aflat in

coleanadin dreapta. (1,5 puncte)
21 021
(0,5p) &) Simplificand fractia 33083 obtinem fractia ... 1. % :
N . 1485 . . 7
b)'Simplificand fractia ——, obtinem fractia ... 2, —;
0:ép) P ETICA ’ 11
2025 _ 2023 9
(0,5p) c¢) Simplificand fractia S0 3 obtinem fractia ... 3. I ;
4.2,
9
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La problemele IV si V scrieti pe fisa de evaluare rezolvarile complete. (3,5 puncte)
(1,5p) 1V. Determinati numarul natural # in fiecare dintre cazurile:
37 2 81

a) — =n=; b)11£=—, c)n<£<n+1.
5 5 7 7 11

s

s .. . 1 . y
(2p) V. Se considerd fractiile ordinare fi = 3 9 fo= , unde 1 este un numadr natural.

a) Comparati fractiile ordinare f1 si f2 S tati-le pe axa numerelor, notand cu O origi-

nea axei, cu A punctul a cdrui donata este fractia f2 si cu B punctul a cdrui coordonata
este fractia fi.
b) Daca OA =10 mm, calculati | ea unitatii de mdsura exprimata in centimetri.
Subiectul I.1 12 1.3 1.4 11.1 12 | 1.3 | 114 I11. IV. V.
Punctajul
Nota
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UNITATEA: OPERATII CU FRACTII ORDINARE

X5 1. ADUNAREA SI SCADEREA FRACTIILOR

Fractii cu acelasi numitor
Pentru a aduna doud fractii ordinare care au Pentru a scadea doua fractii ordinar au
acelasi numitor, se adund numaratorii si se pas- | acelasi numitor, se scad numaratorii si“se pas-
treaza numitorul comun. Fractia obtinuta se | treaza numitorul comun. Fracti inuta se aduce
aduce la forma ireductibila. la forma ireductibila.
a b _a+b
_+_ = .
m m m
2
3 5 3+5_8F 4
EXEMPLU: —+— = —— = —=—.
10 10 10 10 5

Fractii cu numitori diferiti
Pentru a aduna sau scadea doua fractii care au numitorii diferiti se aduc mai intai fractiile la acelasi
numitor si apoi se aplicd regula de adunare, respecti e mai sus.

Pentru a aduce fractiile la acelasi numitor se p atoarele etape:
e se calculeaza cel mai mic multiplu co 3

e se stabileste numitorul comun care e
e se amplifica fiecare fractie cu catul dintre numitorul comun determinat si numitorul fractiei

respective.
7 . 17 7 y
EXEMPLU: Pentru a cal umd — +— sau diferenta — —— se procedeaza astfel:
20 15 20 15

e se calculeaza cel ma lu comun al numitorilor:

* multiplii lui 20 s 40, 60, 80, ...; » multiplii lui 15 sunt: 15, 30, 45, 60, 75, ... .
Rezulta ca cel ic multiplu comun al numitorilor este 60. Asadar numitorul comun este 60.

3)
e se amplificdfractia — cu catul dintre 60 si 20, adica cu 3, si se obtine 17_ 5—1;
20 20 60
4)

7 _28

5 si fractia 1 cu catul dintre 60 si 15, adica cu 4, si se obtine — .
Q T ’ ’ ’ 15 60

17 17 Y7 51 28 79
a fractiilor — si — este —+ —=—+""="—;
20 ° 15 20 15 60 60 60
3) 4
* diferenta fractiilor z si — este z— 1=2_§=§,
20 ° 15 20 15 60 60 60
OBSERVATII:

e Daca fractiile care se aduna sau se scad nu sunt ireductibile, este preferabil sa se simplifice pana

devin ireductibile si apoi sd se aducad la acelasi numitor.
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e Rezultatul adunarii sau scaderii trebuie, de asemenea, sa fie exprimat printr-o fractie ireductibila.

. . . . .. a . b . . . . .
® Sa remarcam ca, pentru doua fractii oarecare — si —, dacd amplificim prima fractie cu numitorul
m n

celei de a doua si pe a doua cu numitorul primei fractii, obtinem doua fractii care au acelasi
numitor m-n. Intr-adevar:

“"a an ."b mb
si —

m m-n’  n o m-n
Aceastd remarca poate fi utilizatd la adunarea si scaderea fractiilor, doar ca se lucreaza cu numete
mai mari decat atunci cand ludm ca numitor comun pe cel mai mic multiplu comun al numitozilox.

EXEMPLU: EXEMPLU:
7.7 _ 717 *7 1715 7-20 17 7 P17 7 171547200 _
20 15 20 15 20-15 20-15 20 15 20 15¢20-15 '20-15

_255 140 395" _79 _255_140 1157423

— = =—,
300 300 300 60 300 300 300, 60

PROPRIETATILE ADUNARII
Adunarea fractiilor ordinare are aceleasi proprietdti ca adunarea numerelor naturale.
1. Adunarea fractiilor ordinare este comutativa (putem schimbayordinea termenilor fdra ca rezul-

tatul sa se modifice), adica:

a4,c.°c,4 , oricare ar f1 fractule —si —, b#0,d=#0.
b d d b b’
2 3 3 2
EXEMPLU: — + — = — + —.
3 5 5 3
5) 3) 3) 5)
Calculam z + é = E+ i = 2 si E + Z = i + E = 1— Am obtinut acelasi rezultat, 1—
3 5 1 15 15 9 3 15 1 ’ ’ 15

2. Adunarea fractiilor ordinare estejasociativa (putem asocia, grupa termenii in mod diferit fara ca

rezultatul sa se modifice),adica:

LA S e , oricare ar fi fractiile E,E i < ©#0,d#0,f#0).
b )N 4T b d S ;
142 1 2 1
EXEMPLU: [ & +& | + = — + | —+—
[2 3} y 2 (3 SJ
35 6 _41

1+ =—sil
0 30 0" 2

(O8]

2182} 1 (3 4y 1 Y7 91
Calculam: —RE | +=2= 242 | +=2= L 4+ ==
2 5 5 6 5

15) 2)
i E+i | 1 4+ B_1B 4 26 _ ﬂ, deci am obtinut acelasi rezultat.
15 15 2 15 30 30 30

3. Numdrul O este element neutru la adunarea fractiilor ordinare (adunarea cu numarul 0 nu
modifica rezultatul), adica:

% +0=0+ , oricare ar fi fractia % (b #0).

a
b

SORIRN

EXEMPLU: é +O=O+E =§.
5 5 5
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OBSERVATII:

® Dacd intr-un exercitiu apar adunari si scdderi, operatiile se realizeaza in ordinea in care sunt
scrise.

® Dacé cel putin unul dintre termenii adundrii contine intregi in fata fractiei, putem sa introducem
intregii In fractie si apoi sa efectudam adunarea sau putem aduna doar fractiile, pastrand numarul
de intregi in fata rezultatului.

e Proprietatile adundrii nu sunt adevarate pentru operatia de scadere, dar avem:

< 2o0=4, 2Ly, orlcarearflfractla— b#0;
b b b b
T orlcarearﬁfractulea €, L, bz0, d#0,f+0.
b d b d f b d’
e Egalitatea ath_ 2 k(c # 0) reprezinta scrierea fractiei ath suma doua fractii

c c
distribuind numitorul fiecaruia din termenii sumei de la numarato V
EXEMPLE: a)ll_+7=£+1; b)1—_10+9 _10
19 19 19 53 434

4. Adunarea respectiv scaderea dintre un numar natural $
numarul natural ca fractie ordinara cu numitorul

a no a
n+—-= —+—=
b 1 b
EXEMPLE:
3)
Gl 242 1842 7 _ g2
1 3 3 3 3
. a-b _a b e .. a—b . 9 < i
5. Egalitatea — = — — —(c rezinta scrierea fractiei —— ca o diferentd de doua fractii
c c c

distribuind numito
11-7

EXEMPLE: a) =
19 >

ACTIVITATI DE iNVATARE

E INTRENEGERE ¢

1. Efectuati adunarile:

302 37 69 17 3 93 44
)=+ b) —+—; <) —+—; d) —+—.
545 53 53 40 40 137 137
2. Efectuati scaderile
11 4 48 11 50 43 219 5
) ——=; b) ———; Q) ———; d —-——.
7 7 74 74 91 91 107 107
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. Calculati:

77 77 77’

. Calculati:
a 1la

7a
—t—t—;
19 19 19

7

a)

d)

7 7

7

7

1 3 5 17 49 86
b) —+—+—; ) —— +— 4 —;
63 63 63 152 152 152
o _1 .35 137 35 49 51
4 4 4 4 371 371 371 371
3a 17a 26a 11x 13x 2
b) —+ =4 ) —
23 23 23 49 49 4
o 2w 7y 3y g 29c_20c_8c
11 11 11° 47 47"

. Calculati si exprimati rezultatul printr-o fractie ireductibila:

. Calculati si exprimati rezultatul printr-o fractie ired

a) 51+6i;
4 10

b) 43,
97
f)l+l+§;
124738
75
50718

b) 61+53+1£;
4 3

m APLICARE S| EXERSARE ¢ ¢,

24‘
p) —2

7. Efectuati calculele:
a) a_, ,a+b#0; + b P ,a+b+c#0.
a+b a+b a+b+c a+b+c a+b+c
8. Scrieti ca o sumad de fractiiordinare cu acelasi numitor:
)L b 2, : a2, 02X I e
11 9 17 23 5a a+
. 2 . A .4
9. a) Calculati fractiacu 3 ai mare decat fractia 3

ia cu — mai mica decat fractia ﬁ
29 29

5 37 109
iile —, —, — ca:
6 54 324

PR

. < o 4 . . o 15 . <
11.7a) Diferenta a doua fractii ordinare este 19 iar scazatorul este 19 Calculati descazutul.

, , o 41 . 30 Do
b) Descazutul a doua fractii ordinare este 1q far diferenta este TR Calculati scazatorul.
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o . 119 . A .
12. Determinati fractia cu e mai mare decat fractia:

316 751
a) — ) — c) —.
435’ 435 435

N . 83 VIS .
13. Determinati fractia cu w37 mai mica decat fractia:

620 991 100
a) — b) — Q) —.
537’ 537’ 537
14. Calculati suma:
11 1 1 1 1 111 1 1 1
a) —+—+—+—+—+—; b) —+-+—+—+—+—
3 3 3 3 3 3° 2 4 8 16 32 64
15. Efectuati:
1 5 2 4 47 4 7 7 11 13
a) —+—+—+—; b)— t—t—=+— )— Tt —+—
3 18 9 27 20 180 15 60 25 60 50 100

E APROFUNDARE S| PERFORMANTA ¢ ¢ ¢

16. Se considera fractiile ordinare x = >2 ;Y= 27 ;2= ’y I Calculati:
2010 2010 2010
Ax+ytz; b)x+y-z &Y=y + z; d)x-y-z

. . A 4. . . . 1 . Ap A
17. Un muncitor realizeaza intr-o zi E din lucrarémA doua zi realizeaza cu E mai mult decat in

prima zi. Cat din lucrare mai are de realizat muncitorul?

ey

19. Calculati:
S l,2, 3 4 b 2, 4,6 10

; Fot—.
946 946 946 946 255 255 255 255

20. Un muncitor lucrand singtx termina o lucrare in 24 de ore, al doilea in 40 de ore, iar al treilea in 15 ore.
a) Cat lucreaza ntr-o ora fiecare muncitor?
b) Cat lucreaza intr-o,0ra cei trei muncitori impreund?
¢) Calculati in cate ore termina lucrarea cei trei muncitori lucrand impreuna.

EXR “SuRERMATE ¢ ¢ ¢ ¢
24. Calculati:

4 1 11 111 mi 1111 N 1111 111 b) 57+5757+575 757+57 575 757+5757 575757
7 T v 75 7575 757575 75757575 7575757575
22. Se considera numerele:
1 2 3 4 2014 2015 3 6 9 12 6042 6045
X=—F—F—+—+..+ + ; Yy=—+—+—+—+..+ + .
5 10 15 20 10070 10075 5 10 15 20 10070 10075
a) Calculati cele doud numere. b) Aratati cd 2x + y este numar natural.
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PROBLEME DE MATEMATICA APLICATA
iN VIATA COTIDIANA

1. La masa festiva organizata de ziua Alexandrei s-au asezat in fructierd 35 de fructe: struguri
S-au socotit cate doud caise de copil si cate un strugure la trei copii. Cati copii au participat la aniv:

2. Doi frati au impreund 36 de ani. Calculati varsta celor doi frati, stiind ca diferenta varste
de 4 ani.

3. Bogdan are o sumad de bani. Andrei il intreaba:
— Ai 135 de lei pentru a cumpdra o minge?
— Daca as avea de trei ori suma pe care o am si inca 15 lei, am putea cum
Calculati ce suma de bani avea Bogdan.

4. Intr-o clasd cu 35 de elevi, numérul baietilor este cu 2 mai mare decat jumatate din numarul fetelor.
Aratati ca cel putin 4 fete sunt nascute In aceeasi zi a saptamanii si cel in 2 baieti sunt nascuti in
aceeasi luna a anului.

Olimpiada locald, Bihor, 2012

5. La spectacolul ,Scufita Rosie” s-au vandut 170 de bilete, pe copii biletul costand 10 lei, iar pentru

pat la

adulti 20 de lei. Calculati cati copii si cati adulti au p,
2200 de lei.

6. Ionut este in vacanta la bunici. Astazi, lonut

ectacol, stiind ca s-a incasat suma de

si-au propus sa urce cele 300 de trepte din
parcul din apropierea casei. La un momen
dacd mai urca incd 5 trepte, atunci va ma
urma. Calculati pe ce treapta se afla Ionut.

t Ionut se opreste sa se odihneasca si bunicul 1i spune ca

a de urcat de doud ori mai multe trepte decat au ramas in

7. Bunicul are atatia ani cat min arintii mei la un loc. Determinati ce varsta are fiecare membru al

familiei, daca:

e eu am varsta egala cu e numadr format numai din unitati;

e diferenta dintre vars este a treia parte din varsta mea;

e varsta bunicului re cel mai mare numar de doua cifre pare identice.
Gazeta Matematici nr. 5/2011
8. Placarea cu i ardoseli

Un faiantar trebuie sa placheze cu pldci patrate de gresie pardoseala
ra a unei bucatdrii. Lungimea dreptunghiului este de
a de 260 cm. Faiantarul are de ales intre doua modele

te pldci de gresie din primul model sunt necesare pentru a acoperi lungimea pardoselii? Dar
pentru a acoperi latimea acesteia?

Cate pldci de gresie din primul model sunt necesare pentru a acoperi toata pardoseala?

Cate pachete cu pldci de gresie din primul model sunt necesare pentru a acoperi toata pardoseala?

b) Aceleasi intrebari pentru placile din modelul al doilea.
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TESTE RECAPITULATIVE

Noti (pentru testele 1-10): Se acorddi 1 punct din oficiu. Timp de lucru 50 de minute.

TESTUL 1

(0,5p) 1. Calculati 3% - 23,

(0,5p) 2. Demonstrati ca daca cifrele unui numar de trei cifre sunt consecutive, atunci numarul se
divide cu 3.

(0,5p) 3. Comparati numerele a =128 : 8 i b =42,
(0,5p) 4. Stiind ca 4" = 64, aflati n.
(0,5p) 5. Suma a patru numere naturale consecutive este 62. Calculati numerele.
(Ip) 6. Rotunjiti la sute numarul 12 379.
(Ip) 7. Aflati numarul care impartit la 7 da catul 10 si restul 5.
(Ip) 8. Stiindcaa-(b+c)=3114sia-b=1107, aflatia - c.
(Ip) 9. Rezolvati ecuatia 24x — 1 =47.
(1,5p) 10. Calculati:
a) (52-4%):9; b) 32,35 -12 - 24 +12; ) [92-24.59: (547 : 22,
(Ip) 11. a) Cate numere impadrtite la 6 dau_catul'eeliputin 2 si cel mult 5?
b) Cate cifre se folosesc pentru paginarea unei carti care are 160 de pagini?

TESTUL 2

(0,5p) 1. Aflati suma tuturor numerelor naturale de forma 2x5 divizibile cu 3.
(0,5p) 2. Determinati catul Tmpartirii 459 : 17.
(0,5p) 3. Determinati numarul natural x care verifica egalitatea 3x + 7 = 28.
(0,5p) 4. Comparati numezele a =95 si b = 2711
(0,5p) 5. Stiind ca2a + b =7, aflati 4a + 2b.
(Ip) GgAflatiwalorile numarului natural x pentru care 5x +2 <7.
(1p)€.7. Scrieti numerele pare mai mari decat 15 si mai mici decat 22.
(Ip) . 8Aflati cel mai mare numadr natural de doua cifre care este cub perfect.
(lp) 9e¢Stiind cd suma dintre un numar natural si triplul acestuia este 16, aflati numarul.
(1,5p) 10. Calculati:
a)5-{7+3-[46+6-(27-32:4)]); b) (28)2: 2% - (32-1)-3"- 2% ) (31 - 25%)2:15%.
(Ip) 11. Intr-un bloc sunt apartamente cu 2 si cu 3 camere, in total fiind 41 de camere si 17 apar-

tamente.
a) Calculati cate apartamente sunt cu 3 camere. b) Calculati cate apartamente sunt cu 2 camere.
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PROBLEME DATE LA CONCURSURI SCOLARE

1. a) Aflati numerele de doud cifre care impartite la 4 dau catul de o cifrd si restul trei.
b) Fie sirul de numere naturale 3, 7, 11, 15, ... .
i) Verificati daca 1 231 si 2 009 sunt numere din sir.
ii) Determinati al 100-lea termen al sirului.

2. Diferenta a doud numere este 3. Aflati numerele, stiind ca unul dintre ele este cu 11 mai miefdecat
triplul celuilalt.

3. Determinatia, b, ¢, stiind ca5a +3b=57,a-c=72,iar b - c=108. a4 3| b
4. Determinati numerele naturale 4, b, ¢, d, e, f, g nenule, distincte, cele mai mici 611! ¢ | 9
posibile, din patratul aldturat, pentru a face un patrat magic (suma numetelotype linii,

pe coloane si pe diagonale sd fie aceeasi). Niciun numadr nu trebuie sd se repete’in d1718 ¢
patrat. Justificati fiecare alegere. 5/f1gl2

5. Andrei poate manca o pizza in 30 de minute, Alex in 15 minute, iar Adriafi in 10 minute. In cat timp
pot manca cei trei bdieti impreuna 6 pizze? Justificati rdspunsul dat.
6. a) Aratati ca suma a 7 numere naturale consecutive este divizibilaweu 7.

b) Ardtati ca daca n este numadr natural impar, atunci suma a 7 numere naturale consecutive este
divizibila cu n.
7. a) Numerele naturale m, n, p, x, y, z verifica relatia: 2 005 + 2 007" + 2 009" = 2 006* + 2 008 + 2 010-.

Calculati 2 009™m~v=,
JToan Miclea, TMMATE nr. 6/2009

—ab

b) Determinati cifrele g, b, ¢, d, e cu proprietatea ca: abc -
Andrei Eckstein, TMMATE nr. 6/2009
8. a) Aflati restul impartirii numaruluiB=1-2-3-...-2009 +31a 8.
b) Aflati restul impartirii pimarualui A=1-2-3-...-2009 -3 1a 8.
Prelucrare, Gazeta Matematicd nr. 9/2008
9. a) Scrieti numarul 2009 ca un produs in care un factor este patrat perfect supraunitar.
b) Determinati aumarulnatural nenul 7, stiind ca n* — n® — n? este un numar egal cu suma celor mai
mari resturi posibile laimpartirea cu 2 000, cu 10 si, respectiv, cu 2.
Petria-Elena Boldea
10. a) Calculati ultima cifrd a numarului C=2"+4"+ 6"+ 8", unde n este un numadr natural nenul oarecare.
b) Fie m'un numar natural nenul oarecare. Cercetati daca numarul:
D=2"+4"+6"+...+2 008" este divizibil cu 10.
RMT nr. 4/2008
1 k¢ Aratati cd numarul A =2 000°+2 001! +2 0022+ ... +2 009° + 2 este multiplu de 10.
Nicolae Baciu, IS] Satu Mare
12. Aratati cd numdrul B=(1-2+2-3+ ... +100 - 101) — 5 050 poate fi scris ca suma pdtratelor a o suta
de numere naturale.
Anca Raluca Stet, Sc. Tasnad
13. Suma a trei numere naturale este egald cu 1 015. Dacd din fiecare numar se scade acelasi numar, se
obtin, respectiv, numerele 15, 132 si 346. Care sunt cele trei numere?
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SOLUIIILE TESTELOR DE AUTOEVALUARE POT FI CONSULTATE AICI:
(Scanati codul QR cu camera telefonului, nu din aplicatia Mate2000+)

1. Exercitii si probleme recapitulative

1. a) 414 090; 88 006; 200 205; 703 023; b) 6 405; 500 032; 9 007; 51 008. 2. a) 7; 20 347; b) 4; 2 034n¢) 3; 203; d) 0; 20;
€)2;2.3.a)<;b)> )< d) > e) < f) = 4.99; 97. 5. a) 102; b) 111; ¢) 123; d) 106. 6. 741; 147. 7. 20, 25; 50;'52. 8. 77; 75;
72; 57; 55; 52; 27; 25; 22. 9. a) 245 190; 245 100; 245 000; 69 320; 69 300; 69 000; 137 250; 137 200; 137 000; b) 245 200;
245 200; 246 000; 69 330; 69 400; 70 000; 137 260; 137 300; 138 000; c) 245 200; 245 200; 245.000; 69:330; 69 300; 69 000;
137 250; 137 300; 137 000. 10. 876. 11. 102 si 104. 12. 72, 73 si 74. 13. a) 56 973; b)d 836;/¢) 13754; d) 10 725. 14. 1 644;
8725;24794.15.c=135r=3s1948=7x135+3;c=179,r=251897=5x179+2;c=93,r=451 562 =93 X 6 + 4.
16. a) 8 x (30 + 20) = 8 x 50 = 400 si 8 x (30 + 20) = 8 x 30 + 8 x 20 = 240 160 = 400, b) 24 x 32 + 24 x 18 - 24 x 10 =
=24(32+18-10)=24 x40 =960 si 24 x 32 + 24 x 18 — 24 x 10 = 768 + 432 — 240:= 1 200"— 240 = 960. 17. a) 608; b) 3 942;
) 7. 18. a) 369; b) 4499; c) 2 508; d) 390. 19. a) 1 300; b) 30 060; c) 8309;%d).39877; e) 15; f) 3 366 501; g) 24; h) 21.
20. a) 7 235, 7253, 7 325, 7 352, 7 523, 7 532; 6 numere; b) 7 235,< 7253 < 7 325 < 7352 < 7523 < 7532. 21.2177.
22.3978. 23.1 950. 24. Alexandra 100 de lei si Costin 70 de léi. 25. Caietul costa 6 lei, cartea costa 36 de lei si stiloul
costd 48 de lei. 26. Pentru carti 940 de lei si pentru caiete 1 034«de lei. 27. 106. 28. 968. 29. 520. 30.1, V, L, VI, IV, LV,
LI LIV, LVL 31. a) XLIX, LXV, LXXXIV; b) CCCLVIIL, DLXVI, CMLXXVL; ¢) MCCC, MMII, MMMXXV. 32. 4 bancnote
de 100 de lei sau 2 bancnote de 200 de lei. 33. 1 119. 34.715 Jei. 35: 30 de lei. 36. 12 000 si 12 375. 37. 18 fete si 6 baieti.

38. a) 36 m; b) 34 m. 39. ab = 84.40.7 si 35. 41. a)75; b), 14. 42. 17 048; 51 144; 4 262. 43. 5 zile. 44. 15 lei; 17 lei.
45. 60 de meri; 40 de pruni; 70 de piersici. 46. 250/garoafe albe si 750 garoafe rosii. 47. 5 ani fiul si 30 de ani tatal.
48. 6 portocale. 49. 120 de elevi de la ciclul primansi 360 de elevi de la ciclul gimnazial. 50. 24 de pachete si, res-
pectiv, 16 pachete. 51. 37 de volume, 41 dewwolume si 27 de volume. 52. 160 mere si 84 portocale. 53. Primul are 20 de
timbre; al doilea are 141 de timbre, iar altreiléa are 27 de timbre. 54. 468. 55. 15 pagini. 56. a) 13 min; b) 30 min;
c) 14 400 s; d) 15 min; e) 420 min; £) 1200 s; g) 2 zile; h) 45 min. 57. 375 kl. 58. 8 600; 17 200; 17 457. 59. a) 610 dg;
b) 560 g; c) 35 cg; d) 580 dag; e)474q; F)449 hg; g) 45 t; h) 18 dg. 60. a) 123; b) 621; ) 68. 61. 2 elevi au primit nota 9 si
10 elevi au primit nota 7. 625a =91; b = 204; c =168 si a) 893; b) 513; ¢) 340. 63.4=50; b=5;c=1si5-a+4-b-3-c+
+33=2300. 64. D =529;B =1710; A=6416;, C=7922. 65.a) 2(a +b) +3(b +c) =55;b) 3(a +b) + 2(b + ) = 60; c) (a + b) +
+7(b+¢)=77. 664a) 10;b).6; ¢) 7; d) 1 010. 67. Adi avea 45 de lei, Alexandra 25 de lei, iar Andreea 30 de lei. Le-au
ramas: Alexandrei 20 de lei; Andreei 26 de lei; lui Adi 40 de lei. 68. 256 de pagini. 69. 160 de probleme rezolvate de
Andreea si 280, de probleme rezolvate de Mihaela. 70. a) LXIIL; b) 28.

2. Régapitulage si sistematizare prin teste

TESTUL1:1.4.100.2.1810.3.75. 1. 1. C. 2.A. 3. A. IIL. 1. A. 2. A.3.F. IV.1. ). 2. = a).3. - b). V.1.4a=18,b=0si
¢ =126. 2, a) CCCLXV; b) MCDXLIL c¢) MCMLXXIV.

TESTUL 2:1.1.25.2.987.3.18. I1.1. D. 2. B. 3. A. IIL. 1. A. 2. A. 3. A. IV. 1. = d). 2. = ¢). 3. = a). V. 1. a) 960 m;
b) 570 m; c) 504 m. 2. a) 4 802 ¢; b) 517 cg; ¢) 79 080 m.

TESTUL 3: 1. 1. 16. 2. 97. 3. DCCXLVL. I1.1. D. 2. B. 3. A. III. 1. F. 2. E. 3. A.IV.1. - d). 2. 5 b). 3. > ¢). V. 1.a =25,

b=5c=392sia+b+c=422.2.a)90 (;b) 2700 m; c) 1112 kg.
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4. Numere prime. Numere compuse

1.2,3,5,7,11,13,17,19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47, 53, 59, 61, 67, 71, 73, 79, 83, 89, 97. 2. a) Da; b) Da; c¢) Nu, deoarece
2023=7-17%3.a) 2,4, 7,11, 14, 22, 28, 44, 77, 154; b) 3 si 263; c) 13, 23, 97,299, 1261,2231. 4. a)a=1saua=7;
b)b=1,b=3saub=9;c)c=7.5.a)a=7,b=37;b)a=2,b=11;c)a=11,b=5.6.a) 11s143; 13 si 41; 17 i 37; 23 si 31;
b) 61 si 17; 67 si 23; 73 si 29; 97 i 53; ¢) 19 si 53. 7. 2 si 74. 8. 2 51 369. 9. a) 2 - 11; b) 3 + 19; ¢) 2 + 20; 7 + 15; 13 + 9.
10. 137 si 2. 11. 3+ 97; 11 + 89; 17 + 83; 29 + 71; 41 + 59. 12. ¢) 47; £) 97. 13. a) 4; ¢) 27; d) 45; €) 57; f) 69. 14. a) 17 =8 + 9;
b)23=8+15=9+14;¢)37=4+33=9+28=10+27=12+25=15+22=16+21;d)47=8+39=9+38 =12 + 35=
=14+33=15+32=20+27=21+26=22+25,e)71=6+65=8+63=9+62=14+57=15+56 =16 +55 =20+ 51 =
=21+50=22+49=25+46=26+45=27+44=32+39=33+38=35+36.15.a) (4, b) = (7, 29); b) (a, b) € {(3,1173);4(13,
163); (19, 157); (37, 139); (67, 109); (73, 103); (79, 97)}; ¢) (a, b) = (2, 37); d) (a, b) = (3, 37). 16. 19, 41, 53, 89. 17.50, 51,
52,54, 55, 56, 57, 58.18. a) 2, 3, 5,7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47; b) 4, 9, 25, 49. 19. a) 251, 521; b) 523; c) 257.
20.a)x=3six=9;b)x=1,x=3six=7c)x=1six=3,d)x=1six=7.21.0+1+2=3.22. a) n =241 +2+22)=2¢.7
si 7 | n; b) Suma contine 2 027 termeni care pot fi grupati cate 3 termeni, adica 2 - (1 +2+22) +24 (1 +2+2%) + ... +
+2205(1 +2+22)=2-7+24. 7+ +2%05.7=7.(2+24+ .. +2%%) care este divizibil cu 7.23. a) 7, 11,13, 77, 91 si cu 143;
b) Cum abcabe = % -1 000 + E =1001 - % =7-11-13- E, rezulta ca abcabe este divizibil cu 7, cu 11, cu 13.
24. Pentru fiecare caz, suma cifrelor numarului este 9, deci numarul este divizibil cu 9:25. A'=1 + 225 + Miooo = 226 +
+ M oo deci ultimele 3 cifre vor fi 226. 26. a) A = 2000 001; suma este 3; b) Numarul este divizibil cu 3 conform
criteriului de divizibilitate cu 3.27.4=2,b=42sic=17.28.a) A= (1 +2)#22(1 +2) .. + 241 +2)=3+22- 3+ ... +
+214.3=3-(1+22+ .. +2") este divizibil cu 3; b) A = (1 +2+22+23) + 241 +2 + 22+ 2%) + 25(1 + 2 + 22 + 23) + 212(1 +
+2+22+23)=15+24-15+28-15+212.15=15- (1 + 2%+ 28 + 212) este divizibil cu 15. 29. Cum numerele de forma 3n
sunt divizibile cu 3, deci sunt sigur numere compuse, rezultd.ca,cele prime sunt fie de forma 3n + 1, fie de forma
3n+2.30.n=1.

5. Recapitulare si sistematizare prin teste

TESTUL 1

I. 1. are numai divizori improprii. 2. suma cifrelor numadrului este divizibila cu 3. 3. ultima cifra a numadrului este
0sau5.11.1.C.2.D.3. A III. 1. F. 2. A. 3. F. IV, 1. 5 d); 2. — a); 3. - b). V.1.a) 1;b) 3; ¢) 3. 2. a) 7 150, 7 152, 7 154,
7156, 7 158; b) 9; c) 102.

TESTUL 2

I. 1. are cel putin un divizor propriu. 2. ultima cifrd a numarului este o cifra para. 3. suma cifrelor numarului este
divizibila cu 9. II. 1. A. 2. B. 3. BuIlIl. 1.F. 2. F. 3. F. IV. 1. > ¢); 2. - a); 3. > d). V. 1. a) A; b) A; suma cifrelor
numarului este divizibila cu, pentru orice n numar natural; ¢) A; 17 si 3" sunt numere impare, suma lor este un
numdr par si cum 2" si 6" sunt nimere pare rezulta cd suma tuturor acestor numere este un numar par diferit de 0,
adicd este un numar compus.)2. a) 4 este numar par; b) 2 775;¢c) 1,2, 4 si 8.

TESTUL 3

I.1.1, 2, 3,4, 6,42. 2. 23,67 si 89. 3. ultimele doua cifre ale numdrului sunt zero. II. 1. C. 2. B. 3. A. IIL. 1. A. 2. A.
3.A.IV.1. -5 ¢); 2.5 b); 3. > a). V.1.¢). 2. a) 1 032, 1 332, 1 632, 1 932; b) Da, deoarece suma este (20 - 21) : 2 =210
si7210; ) 1700, 2 600,3 500, 1 722, 2 622, 3 522, 1 744, 2 644, 3 544, 1 766, 2 666, 3 566, 1 788, 2 688, 3 588.

N U

Unitatea; FRACTII ORDINARE

1. Fgalctii ordinare. Reprezentarea fractiilor prin desene

1. a) z; b) E; c) l; d) é; e) é; f) i; 2) E; h) Z; i) 2- 2. a) 1,1, l, E, E, é, i; b) l, 3, é, é, E, i.
3 4 2 5 2 10 6 2 3 2 3 4 6 8 10 4 4 8 6 6 12
1 2312 3 8

3., 5,5, 2,2 4t )ttt
26 6 3 3 6 12 ) )‘—'—’ )%“_’
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d)———+—+ o)+ ) ——F—+—+—+—+—1;8) —+—+—+—h —F—;

— — —_— S —

i) —t—"F—"——"+—;j) —+—=—.5.17,23,7,29,57,19.7. a) 5; b) 15; ¢) 25. 8. a) %,’ b) %,’ C) %,‘ d) %; e) g;
HloaglmdoaB 10l ) A9l 113355 4, 12360918
2 7 7 7 7 12 12 2°7 27 27 181818 18 18 8
13. a) i,g,g,g,g,E; b) i,i,i,l,i; ) 2,2,2. 14. a) 10; b) 6; c¢) 15. 15. a) 2; b)<2; ¢). 4.

16" 2536 49 64 81 10 1010 10 10 17 47 77
6 BB 1919 004111222333 35 035 5 3 38 33,
31 37 37 31 31 37 1'2°312°31 23 47 47 35 4555765 75

200 220 230 240 250 260 270 280 290 200 210 220 230 250 260 270 280 290 1200 210

3517 3517 3517 3517 3517 351" 3517 351" 351" 354 354" 354" 354" 354" 354" 354'(364. 354" 357" 357

E @ @ @ @ @ 290 .22, x-3#0 = x#3. Analog celelalte: x e N;x 20, x #12;x# 1, x e N\ {0, 1};
357 357" 357" 357 357" 357 357

x¢2.23.a)aesteegalcu3,4,5,6,7,85au9;a=3:>x=Ezzzl; a=4:>x=ﬂ=§; a=5:>x=5—_1=é=%;
3+1 4 2 4+1.05 +1 6 3

a=6:>x=ﬂzé; a=7:>x=;1:é:§; a=8:>x=ﬂzz; a=9:>x=E:i é Rezulta fractiile

+1 7 7+1 8 4 +1 9 941 10 5

l, é, %, é, é, Z, é,‘ b) l, l, %, % 24. Pentrun=1=m = 2 <. '’ Analog a2 = 22_1=4—_1 2,
2537 49 5 57 57 +12+13 +1 441 5
3 _ 100 _ _ _ _

= 23 1:Z; a0 = — ! .a) Z, i, E; b) Forma generaldeste 7 1, n=100 = 200 1:@; ) 21 1.
2°+1 9 2% +1 9 11 1 2n+1 200+1 201 2n+1

2. Fractii subunitare, echiunitare si supraunitar@Nmtrodtigerea si scoaterea intregilor dintr-o fractie

1 5 24 2 7 57 29 37 123 143 1715 12° 3 2 17 23 37 12 3

) N = A b) e S C) Y A 2' a) e e R R b) e st C) P Ry 3' R ]
27177 31’ 27 57 74 9 2.5 7 17 5 27 16 4 6 24 4 4 4

4. E/%IE,E’%,E_ 5. a) l,l,l,%, z,é; b) %; Q) g,% 6.a) xesteegal cul, 2, 3sau4; b) xesteegal cu0,1,2,3

2333445 120845, V0334445555, 777777 7 777
6'4'5°6'5°6 6 1304’5 7 171'2"1"2"3"1"2"3"4 6’5 4"3"2"1 7 8°9'10°
10. a) é,é é; b) é; ) é,é,é. 11 E,E,E,E 12. §,2,E,..., Z 1. a) x este egal cu 5, 4, 3 sau 2; b) x este egal
567 4 3°2°41 4 3 21 7 7 7 7

13 12
cu 0 sau 1; .¢) x estetegal cu 0, 1, 2; d) x este egal cu 5, 6, 7, ...; e) x este egal cu 2, 3, 4, 5, 6, ... . 14. 1
15. T2 N7 B 10+ x+10v +2=67 = 1lx =5 = x = 5. 16, a) -—, > 1L, p 1041 21517
49° 36" 25 16 41 9 4 16
.a) i i z b) §,z,%; C) §,£,§. 18. E, E, E,E,E,E. 19.a) n > 6; b) n=6; c) n < 6. 20. r este

25,37 49’ 8 27 64 3 517 127427 72712 42" 72
adevarata, iar g si p sunt false. 21. n = 45. 22. a) 3 ; b) 18— 3, c) 3 52; d) 67£ e) 7@ 23. ) b) —

1 97 107 431
28 7 14 402

) %; d) 870160; e) 113 . 24.a) n=0; b) n=0; ¢) nu exista; d) 0. 25. a) (0, 0, 1); (0, 0, 2); (0, 1, 0); (0, 2, 0);

(1,0,0);(20,0)(0,1,1); (1, 1,0);,(1,0,1), (2 1,1), (1, 2,1), (1, 1,2);b) (2,2, 1), (2,1, 2), (1, 2, 2); (3, 0, 0), (0, 3, 0), (0, O, 3).
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