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ALGEBRA CAPITOLUL |

MULTIMEA NUMERELOR REALE

—

‘ Radacina patrata a patratului unui numar natural.
I. Estimarea radacinii patrate dintr-un numar rational

=~

1. a) Daca x este un numar natural, intreg sau rational, atunci x? este ......................... lui x si despre
numarul x? se spune ca este ..................ccoceennn. .

b) Réadécina patratd a unui numar pozitiv a este numarul pozitiv notat ................. , al cdrui patrat
2. a) Dacd a si p sunt doud numere pozitive, atunci Va = p dacdsinumaidacd ........................ .

b) Réadécina patrata a patratului unui numar natural eSte .cvu..........ocueeoidiiiiiiiiiiiii i .
3. a) Operatia prin care se afla radacina patratd a unui numMAar pozitiv se NUMeSte ................ccoooeveen..
...................................................... din acel numar.

b) Pentru a extrage radacina patratd dintr-un péatrat perfect se descompune ...............c.ccoocooeie.
.................................... si se foloseste proprictatea n = p> < n=
4. a) Prin estimare S INTEIEEE .........cii i i .

b) A estima raddcina patratd a unui NUMAr TNSEAMNE ..........oooiiiiiiiiiiiiiiiii e

5. a) Pentru a estima, pentru a aproxima prin adaos sau prin lipsd la un anumit ordin de marime ra-

décina patrata dintr-un numadr pozitiv care nu este patrat perfect, se foloseste ... .

b) A calcula radacina patratd a numarului 2, care NU eSte ............ccooiviiiiiiiiiiiiiieiee e ,cu
o eroare mai mica decat 0,00001, iInseamna a scrie \/5 =1,414213562... cu ajutorul unui ...................
........................ si a scrie rezultatul ludnd 1n consideratie doar ........................................ zecimale, adica

6. a)Dacane {0,1,2,7, 11,12}, atuncin* € {.......cccoceei. }.
b) Dacid 1> € {9, 16, 25, 36, 64, 81, 100}, atunci Vr? € Lo =

T. Seconsidera multimea M= {8, 121, 72, 144, 49, 169}.
a) Elementele multimii M, care sunt patrate perfecte, sunt ... .

b) Radacinile patrate ale numerelor naturale patrate perfecte din multimea Msunt ...................... .



8. a) Ultima cifra a unui numar natural patrat perfect poate fi: ... .

b) Daca ultima cifra a unui numar natural este 2, 3, 7 sau 8, atunci numarul respectiv ..................
9. a) Daca ultima cifrd a unui numar este 4, atunci numarul respectiv poate ...............c.ooceeeieiiniins
.................................. T 11 RSP PRRRRPRRR

b) Numerele 14, 24, 34, 44, 54 s.a.m.d. au ultima cifra 4 sinusunt ...................co.ociivmnneeinnnnn. .

c) Numerele 4, 64, 144, 324 s.a.m.d. au ultima cifra 4 si sunt ..., ;

4=2%64=8%144=12%324=18%

11. Radacinile patrate ale numerelor:

a) 22 3% 2652, 5% T2 2% 0 32 52 QUNT oo ;

b) 576; 1024; 1764; 15876 SUNL ......ooovviiiiiieeiie et .
12. a) Patratele perfecte mai mici decat S1 SUNt ... .

b) Patratele perfecte cuprinse Intre 200 $1 391 SUNT ...t .
1. a) Multimea M= {x e N |32 <x<6’}are .......... elemente.

b) Numarul patratelor perfecte cuprinse intre 22 si 7% este egal cu ............... .

14. Efectuand urmatoarele calcule se obtine:

a)m: ............................................................................................................................... ;
D) V122 16 o o :
c)\/mz ......................................................................................................................... ;
) V055 857 = e .

15. a) Patratele perfecte de trei cifre SUNt: ...




b) Aproximarea prin lipsa la sutimi a numarului V31 este ..........cooooiiiiiiiiiiiii .
¢) Aproximarea prin adaos la miimi a numarului V31 €St€ .........ccoooiiiiiiiiiiiii i .
d) Rotunjirea la zecimi de miimi a numarului /31 este ... .

18. Numerele naturale x pentru care:
a)4<x/;<55unt: ....................................................................................................................... ;
b) V3 X < V19 SUNE oo .

19. Trei numere rationale cuprinse intre:

a) V2 si V3 SUNE oo ;
b) 17 si VI8 SUNE: oo .

20. Sc considerd multimile: 4 = <0; LO; LI;LZ; %; ﬁ siB= {\/;, xeAsi \/; € N}. Cardinalul
202 27216

multimii B este .......... ,deoarece B={.................. }.

e . 111 11 .
21. Se considera multimea 4 = {—;—;—;...;—;=—¢. Multimea B={x € Q | x> € 4} are ...........

123 19 20

elemente.

. ) 9 121 4 . . ) )
22. Se considera multimea M = {4/0,16;,|—; .[—; ./[—— . Numarul fractiilor subunitare din

49"\ 25 V169
aceastd multime este egal cu ....... ... .
4
23. Calculand radacinile patrate ale numerelor: é; 2 ; 0,25; L; 196 se obtin: ..................
49 \3 2500 324

24, Precizati radacina patratd a numarului » cu aproximatie de o unitate (prin lipsa si prin adaos) daca:
a) n= 37, b)n="7I.

Solutie: a) Deoarece 36 < 37 < 49, adica 62 < 37 < 72, rezultd c¢i 6 < /37 <7 si /37 = 6 (prin lipsa),
respectiv ~/37 = 7 (prin adaos).

25. Demonstrati ca numarul » = 2019 +2(1 + 2 + 3 + ... + 2018) este patrat perfect.




GEOMETRIE CAPITOLUL |

PATRULATERUL

1. a) Desenati un patrulater ABCD convex. b) Desenati un patrulater MNPQ concav.
Fig. l.a Fig. 1.b
2. Examinati cu atentie figura 2. Explicati de ce figura ABCD nu este un 4
patrulater. ¢
Demonstratie: in figura alituratdi ABCD nu este patrulater, deoarece segmentele
AD S1BC oo .
Fig. 2 b

3. Desenati un patrulater convex ABCD care sd aiba:
a) doud laturi opuse congruente;
b) doua laturi opuse paralele si congruente;
¢) doua unghiuri alaturate suplementare;
d) doua unghiuri alaturate congruente.

Fig. 3.a Fig. 3.b Fig. 3.c Fig. 3.d
4. Tic patrulaterul convex ABCD din figura alaturata. Calculati suma masurilor B
unghiurilor patrulaterului.
Demonstratie: in A4BC suma masurilor unghiurilor este de 180°, adic: ¢
+CAB + «ABC+ «BCA=............. ° (D). A
in triunghiul ADC ... , adica Fig. 4 D
........................................ =180° (2).

DN (1) $1(2) S5 oo :



&

v/

5. a) Judecati si notati daca se poate construi un patrulater convex, astfel incat suma masurilor a trei
unghiuri sa fie 170°.

b) Un patrulater ABCD are unghiurile 4 si C drepte si unghiul B ascutit. Demonstrati ca unghiul
D este obtuz.

Demonstratie: a) Cum suma masurilor unghiurilor unui patrulater convex este de ....... ° si suma masu-

rilor celor trei unghiuri este 170°, inseamna ca MASUA ...............coccooooiioiiiiiiiin, ar 4

f1360°—170°=......... ©UCECA CE oot , deoarece 0° < x° < 180°.

DECL, oo B D
b) In figura alaturata: ¥4 + «B + «C + «D = 360° Dar #4 + «C = 180° =

=S>«B+«D= ... = e C=>«D= ... °. Cum «B este unghi ascutit = ¢

=S «B<....... C=>«D> adica «D este unghi obtuz Fig. >

6. Calculati masurile unghiurilor unui patrulater convex, stiind ca ele sunt direct proportionale cu
numerele 2, 3, 4 si 6.

Demonstratie: Fie patrulaterul ABCD. Avem: £4 _ 8 _*Co#D . ... _300° 4.

2 3 4 6 2+43+4+6 ...
Din —— = 24° 5 €A =2 24° =48 i
Deci, masurile unghiurilor patrulaterului sunt: 48°, ........ © © °

T1. Specificati care dintre figurile ce urmeaza este paralelogram; justificati raspunsul dat.

Demonstratie: ABCD ..............c.....ccoiiimeceieieieeeee ,
deoarece AB || CD §1 ..ot . D c 0 P
PR & S S 7o X
deoarece MN || PO ST ... A B M N
Fig. 6
8. Enuntati proprietdtile paralelogramului:
a) Intr-un paralelogram, laturile ... , D C
adiciAB=CDs§l........ = ... .
b) Intr-un paralelogram, unghiurile opuse sunt .................................. , A Fig. 7 B
adica€Ad =....... si«B=.... .
¢) Intr-un paralelogram, unghiurile alaturate sunt .......................... ,adicd €4 +«B= ... °.
d) Intr-un paralelogram, diagonalele ....................... ,adicaAO0=........ siBO=....... .
e) Punctul de intersectie a diagonalelor unui paralelogram este ..................ccoccoioiiiiiiiii,
al acestuia, adica AC N BD = {0} = O €eSte ........ccccooviiiiiiiiiiiiiiiii al paralelogramului ABCD.
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SOLUTII

ALGEBRA

CAPITOLUL 1. MULTIMEA NUMERELOR REALE

I.1. Radacina patrata a patratului unui numar natural. Estimarea radacinii patrate dintr-un
numar rational

1. a) patratul; patrat perfect; b) Ja ; este egal cu a. 2. a) a = p; b) acel numar natural. 3. a) extragerea radacinii
patrate; b) numarul in factori primi; n = p* < Jn = p, n € N. 4, a) stabilirea valorii aproximative a unui obiect,
a unui bun; b) a aproxima prin lipsd sau prin adaos la zecimi, sutimi, miimi, ..., in functie de cerinta problemei,
radacina patratd a numarului respectiv. 5. a) un calculator; b) patrat perfect; primele 5 zecimale, adica J2 =

—1,41421. 6.2) i € {0, 1,4, 49, 121, 144}; b) ﬁe{@,ﬁ,ﬁ,ﬁ,@,ﬁ,@} ~(3,4,5,8,9, 10}.

7.a) 121 = 11% 144 = 12,49 = 7% 169 = 13% b) V121 =11; /144 =12; /49 =7; 169 =13.8.a) {0, 1, 4,
5, 6, 9}; b) nu este patrat perfect. 9. a) sa fie patrat perfect sau poate sa nu fie patrat perfect; b) patrate perfecte;
¢) patrate perfecte. 10. a) lxy e {10%, 112, 122, 132, 14%} = 1xp € {100, 121, 144, 169, 196}; b) a + b {6, 7},
deoarece 3ab € {324,361}.11.a)2 - 3’ = 18 2} 45 = 40; 52 7=175;2%-3-5=60; b) 24; 32; 42; 126.
12.2) 0 =0; 17 =1; 22 =4; 3 =9; 4% = 16; 5* = 25; 6> = 36; 7° = 49; b) 15% = 225; 16 = 256; 17> = 289; 18 =
= 324; 192 = 361. 13. 2) 27; b) 4. 14. a) \169—25 = /144 =+/12 = 12 si analog; b) 20; ¢) 9; d) 5. 15. 2) 10* =
=100, 112 =121, 12% = 144; 137 = 169; 14> = 196; 15> =225; 16* = 256; 17> = 289; 18> = 324; 197 = 361; 20* =
=400; 217 = 441; 227 = 484; 23% = 529; 24° = 576; 25° = 625; 26 = 676; 27> = 729; 28> = 789; 297 = 841; 30* =
=900; 317 = 961; b) Notand cu u(x) ultima cifrd a unui numar x se obtin u(5z + 2) € {7, 2}, u(5n + 3) € {8, 3},
u(bn +7) € {2, 7} siu(d5n + 8) € {3, 8} si, daca ultima cifra a unui numar este 2, 3, 7 sau 8, numarul nu este
patrat perfect. 16. a) 4,35; b) 10,53; ¢) 25,11.17.2) 25 <31 <36 & 5< 1 < 6; b) 5,56; c) 5,568; d) 5,5678.
18.2) 17,18, 19, ..., 24; b) 2, 3,4.19. a) 1,5; 1,6; 1,7; b) 4,15; 4,18; 4,20. 20. card B = 3, deoarece B = {0, 1, 2}.
5 4 1 14 2018-2019

21.4.22.3.23. —;—;0,5,—;—. 24. b) 8, respectiv 9. 25. n =2019 + 2 - ——— = n =2019 + 2018 -
79’ 50718 2

2019 =2019 - (1 +2018) = 2019 si este patrat perfect.

1.2. Scoaterea factorilor de sub radical. Introducerea factorilor sub radical

1. a) nu se divide prin péatratul niciunui numar prim; b) numere libere de pétrate, deoarece nu se divid prin
patratul niciunui numar prim; c¢) nu sunt numere libere de patrate, deoarece se divid prin patratele numerelor

3,2, 5, 7 si, respectiv, 11. 2. a) a\/z — formula pentru scoaterea factorilor de sub radical; b) a. 3. \/E =
= \/ﬂ =227 = 47 . 4. a) \/%; introducere a factorilor sub radical /108 . 5. a) 28 =27 - 7; 180 =
=27.37.5,147=3-73b) 247, 65 si 73 .6.2) V22-5 = 4.5 = J20;b) V722 = J49.2 = 98 ;
)BT =9 7=63;d) V46 = V16-6 = 96 .7.2) 22 53 = +[2%-52.3 = 1200 < 1225 =35;
b) 33 = /1089 < /1200 =2%- 53 .8.2) 9= /81 < /90 < /100 = 10; b) 9, respectiv 10. 9. a) 1; b) 6.
10.2) /25" -(1+25+257) = /57651 =5"\/651 ; b) \/(2-5°)" - (2-32)""-(3®)" =27 -5 2" .2.3" .3 .37 =
= 22523 =053 ) = 107 32
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